Prof : Fehri Bechir Series de revision N°6 2019-2020

Exercice N°1

2 p—
NxT+4-2 si x<0
X
Soit f la fonction est définie par : f(x) = 0 st x=0
x”sin(~)
> si x>0
1+x
_X2 X2
1/a) Montrer que pour tout xe]0,+oo[ on a : <f(x) <
1+x 1+x

b) Déduire la limite de f a droite en 0
¢) Montrer que f est continue en 0

2/a) Montrer que lim xsin(g) =2. En déduire lim f(x)
X—>+00 X X—>+®©
b) Calculer lim f(x)
3/

a) Montrer que pour tout x de ]—oo,O[ ondd: f(x) € ]—00,0[

b) Justifier que la fonction x - fof(x)4€st bien définic sur] —00,0 [

Exercice 2 :
f) =—-x3+V1—-x-2 six<1

Soit f la fonctiondéfiniespar cosifx —1) — 1
f&) =

-3 ix>1
— six
1)a) Montrer queif.est continue sur chacun des intervalles |— oo, 1[et |1, +oo[
: B o cosx—1
b) Etddier la continuité de fen 1 (On rappelle que llrr(l)T = 0)
x—

2) Caleuler lim f(x)
X—>—00

2

3)a) Montrer que pour toutréel x > 1,ona:—3 — 1 <fx< -3
b)En deduire lirJP f(x) ,interpréter le résultat .

X—>1+00
4) Soit g la restriction de f sur |—oo ,1]
a)Montrer que g est strictement décroissante sur |—co ,1] en déduire g(]—o,1])
b) Montrer que I'équation g(x) = 0 admet une seule solution o dans |—o0,1]
c) Vérifier que —0,9<a<—0,8.
d) En déduire le signe de g sur |—o0,1]



EXERCICE N°3:

X +1-cos(nx)
Soit la fonction f définie sur IR par f(x) = X

Vx2+x+1—2x si x>0

Si x<0

® Calculer [im f(x).
X—>+00

X+2

<f(x) <1, déduire |im f(x).
X—>—00

® Montrer que pour tout X € ]-«,0],

©® Montrer que f est continue en 0.

©®a- Montrer que I'équation f(x) = 0, admet au moins une solution o.dans }—%,O{.

b- En déduire que sin(ro) =—v-a? - 20 .

Exercice Ne 4:

Soit f la fonction définie sur IR par :

1+&cZOSX six >0
X +
f(x)= .2
—————six <0
ANXxZ+1-1)
1) Montrer que «fgest continue en 0
2) a/ Méntrer gde por tout réel positif x ona: 1_*/;— <f (x)s“‘/z_
X+ X +

bl"En déduire la limite de f (x) en +ow

3) Déterminer, en justifiant la réponse, les limites suivantes : lim f (i) et
X

x —0" \/_

limf (1-sinx)

4) a/ Montrer que I’équation f (x) =0 admet dans |,z une solution qu’on

notera o
b/ Montrer que tan(a) = —a -1
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Exercice NS5 :

Soit la suite (up) définie sur Npar :

Uy = 0
U, =+/4+3u,
1) a)Montrer que pourtoutn € IN;0<u, <4

—(u,)? + 3u, +4
b)Montrer queu, ;1 — u, =
4+ 3u, +u,

c) En déduire que (u,) est convergente et calculer sa limite.

2) a) Montrer que pour tout entier naturel n, on a:
gt
2

puis montrer que (u,) est croissante

u

n+l

4

En déduire que pour tout n de IN, ju, —4|< o

b) Retrouver les résultats du 1°) ¢)

Exercice N° 6 :

x + cosifirx) ,
. . e ——  six<1
Soit la fonction f définie sur IR par f(x) = x—1

Jx2+3-1 six>1

On désigne par (@) la courbe représentative de f sur un repeére orthonormée
(0;1,)) du plan.

) _ 1+ cosifinx)
1)a)Montrer que 111{1 f(x)=1 (On vous donne 111{1 -1 - 0)
x—1~ x—-1" -

b)En déduire que’f contihue en 1

c) Montrer que f est continue sur IR

x+1
2)a) Vérifierque pour tout x € |—oo; 1[; prat <f(x)<1

b) En déduire que la droite d’équation y = 1 est une asymptote a (@) au voisinage de

—Q0
3)a) Calculer lir_P f(x)
X100

b) Montrer que lirll f(x)—x
X—+00

= —1 ,interpréter graphiquement le résultat obtenu.
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4) a)Montrer que 'équation f(x) = 0 admet au moins une solution o dans ]— > O[

b) Montrer que sin(mta) = — V1 — a?

Exercice n°7 :

On donne ci-dessous les courbes de deux fonctions f et g
1. Déterminer le domaine de définition des fonctions f,get go f

2. Deéterminer lim,+ f,lim,- f lim,,, f etlim_,, f
3. Déterminer lim,., g(x) et lim_., < S‘)
4

Déterminer lim,+ g o f,limy g o f etlim, f o f
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