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EXERCICE N°1

Soit f la fonction définie sur R par : f(x) = x2 e2~,

a) Déterminer trois réels a, b et c tels que la fonction F définie sur R par : F(x) = (ax? + bx + ¢) e?* soit une
primitive de f sur R.

b) En déduire la primitive de f sur R qui s‘annule en x = 0.

EXERCICE N°2

Partie A
1°)E’tudier le signe du polynéme P(X)=-8X2?+2X +1 ou X est un réel.

2°)Soit g la fonction définie sur R par g(x)=-8e* +e™ +2 @
-8e” + 2e* +1
oF
b)]?ésoudre dans R léquation : —8e* +2e* +1 =0, en déduire les solutions de l’équat%{ =0.
c¢)Etudier le signe de la fonction g sur R.

Partie B

a)Montrer que pour tout réel x, g(x) =

. . e 8-e” , . @ L.
Soit f la fonction définie sur R par:f(x)= Sa courbe representatw& onnée ci-dessous.
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1°)Calculer les coordonnées dés paints A et B intersection de la courbe Cr avec les axes du repére.
2°)Etudier les limites de la(foretion f en —w et en +oo. Préciser les asymptotes éventuelles & la courbe Cy.
3°)Calculer f (x).
4°)Etudier les de variations de f sur R
5°)Donner les équaB'o destangentes & la courbe Cr aux points d’'abscisses -3ln2 et 0.
EXERCICE N°3:

) N9 _ _

Soit f la foncti me sur R par :f(x) =x— 1+ (x2 + 2)e~.

On note (C)¥&.co z< représentative de f dans un repére orthonormal d’unité graphique 2 cm.

Partie I%
Soit g%@tion définie sur R par :g(x) =1 — (x2 — 2x + 2)e~.
1) Etudter les limites de g en —w et en +oo.

2) Etudier le sens de variation de g.

3) Démontrer que l'équation g(x) = 0 admet une solution unique a dans R, puis justifier que :
0,35 <a<0,36.

4) En déduire le signe de g.

Partie IT

e,

1) Etudier les limites de f en —w et en +oo.




2) Calculer f(x). En utilisant la partie A, étudier le sens de variation de f.
3) Démontrer que f(a) = a(1 + 2e-°) et déterminer un encadrement de f(a) d’amplitude 4x10-2.
4) Démontrer que la droite A d’équation y =x — I est asymptote a (C) en +e.
Préciser la position de (C) par rapport a A.
5) Donner une équation de la tangente T & (C) au point d’abscisse 0.
6) Tracer 4, T et (C).

EXERCICE N°4 :
On appelle f la fonction définie sur [0; +oof par : f(x) =x + 1 + xe™.

On note (C) la courbe représentative de f dans le plan muni du repére orthonormal (O ; Z,}) (unité graphi
2cm).

1°) a) Calculer, pour tout réel x positif, f(x) et f(x).

b) Etudier le sens de variation de la dérivée f.

Démontrer que pour tout réel x positif, f(x) > 0.

¢) Calculer la limite de f en +eo. @

d) Dresser le tableau de variation de f.

2°) a) Démontrer que la droite D d’équation y =x + 1 est asymptote a (C) et préciser la posit lative de D et

(©).

o
b) Montrer que la courbe (C) admet en un point A une tangente paralléle a la droite D %
Déterminer les coordonnées de A.
3°) Démontrer que l'équation f(x) = 2 admet sur [0 ; +oof une unique solution notée-g

Vérifier que 0 <a<1. N\ (>
4°) a) Construire la droite D, le point A défini en 2°b), la courbe (C) et la tang u &0

Fe A a la courbe (C).
b) Donner par lecture graphique une valeur approchée de a.

EXERCICE N°5 N
On consideére la fonction f définie sur [0 S+ OO[par f(x)= ¢ . \
xe® +1

On désigne par (C) sa courbe représentative dans le plandapporté a un repére orthonormal,; (O i } ) unité

graphique : 4 cm
Partie A © & o
Soit la fonction g définie sur l'intervalle [0;+ OO[p k +2-e".

1°)E’tudier le sens de variation de g sur [0 ; +of ¢

2°a) Montrer que l'équation g(x) = 0 admet un tion et une seule dans [0 ; +od.
On note o cette solution. @D
b) Prouver que 1,14 < a <1,15.
3°)En déduire le signe de g(x) les valeurs de x.
Partie B
e*g(x)
1°) a) Montrer que, p t x appartenant a [0, +oof, f(x)= T
(xex + 1)
b) En déduire le ariation de la fonction fsur [0 ; +odf.
-X
2°)a) Mont @ur tout réel positif x, f(x) = e_ .
x+e™

rf@ a limite de f en +oo. Interpréter graphiquement le résultat trouvé.

3°)a) Etablir que f(a) = i - \J; N

b) En utilisant l'encadrement de a établi dans la question A.2., donner un encadrement de f( o )d am jztuiielO%
4°)Déterminer une équation de la tangente (T) & la courbe (C) au point d'abscisse 0.

5°) a) Etablir que, pour tout x appartenant a l'intervalle [0 ;+ o[,




+
=(xi—)u§x) avec u(x)=e* —xe* —1.

f(x)-x

b) Etudier le sens de variation de la fonction u sur l'intervalle [0 ;+o [ .

En déduire le signe de u(x).
¢) Déduire des questions précédentes la position de la courbe (C) par rapport a la droite (T).

6°)Tracer (C) et (T).




