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EXERCICE N°1

Le plan est rapporté a un repére orthonormal (O ,'Z,}).

Soit f la fonction définie sur R par : f(x)=(x% —I)NxZ +1
1°)Calculer liriz f(x) et lim f(x)
X — +0o X - —00
2°)Déterminer la fonction dérivée f’ de la fonction f et en déduire que le signe de f(x) et le méme que celui d
P(x) = 4x* + 3x2 — x.
3°)Soit Q(x) = 4x3 + 3x — 1, étudier les variations de @ sur R et démontrer que l'équation Q(x) = et" une
unique solution a sur R dont on donnera une valeur approchée & 103 pres.

4°)En déduire le signe de Q(x) puis le signe de f(x). @
5°)Dresser le tableau de variation de f sur R.
6°) Tracer la courbe (Cf) de la fonction f . 1! !)

EXERCICE N°2

Partie A

Soit P la fonction polynéme définie sur R par : P(x) = x3 — 3x + 4.
1°) Etudier les variations de P.

2°) Démontrer que l'équation P(x) = 0 admet une unique solution a dont on valeur approchée a
102 pres.

3°) En déduire le signe de P(x) suivant les valeurs de x. @
Partie B

et Cy &X représentative dans un repére

1°) Démontrer que la courbe Cradmet deux asymptotes R précisera.
Préciser la position de Cr par rapport a la droite Ad’é y=x+2
. P
2°) Démontrer que f'(x) = (;C) et en déduire le %amatwn def.
x
3°) Déterminer le ou les points ot la tangente & rbe Cyest paralléle ¢ la droite A.
4°) Tracer la courbe Cr, la droite Aet les a efensezgnements obtenus sur Cr,.

EXERCICE N°3 @
Partie . K

. . g ax?+ bx +c
Soit la fonction f définie sur R D f(x)=—— ouna, b et c sont des réels.

On désigne par Cf la courbe\représentative de f dans un repére orthonormé (O i ])

Soit f la fonction définie sur R* par : f(x)=x+2 +

orthonormal (O ;1 I) (unité 1 cm)

Déterminer les reels a,
* La courbe Cf pas

our que:
le'point A(0,-1)

* La fonctzon fadmet extremum en 0
® La courbe Cf ac@net u point d'abscisse 1 une tangente de coefficient directeur (-3)

Partie I1I.
On donne -letc=
°)Dresse de varzatzons de la fonction f .

2°)Préci xtremum def.
3°)Er%nt les variations de f comparer les nombres: A = 2008 x 2007 + 2 et B= 2009 %2008 + 2
2006 2007
EXERCICE N°4

Soit f une fonction vérifiant
1. fdéfinie et continue sur R

2. limf=1 7
3. limMZﬂm et limM:o « “
xo1” x—1 xo1* x—1 T




4. lim(f(x)-x)=0 et lim(f(x)-x)=0
5. Pour tout x D]— 00,1] S f(x)>x
6. Pour tout x D]— 00,1[ D fi(x)>0
7. Pour tout x D]1,+00[ D f(x)<0
8 f(1)=3
1°)Interpréter géométriquement les points: 2, 3, et 4 .
2°)Dresser le tableau de variations de f .
3°)Tracer l'allure de (Cf ) ol (Cf ) la courbe représentative de f dans un repére orthonormé du plan.
EXERCICE N°5
Partie A
Soit g la fonction définie sur R par : g(x) =x*—4x - 3
1°) Etudier les variations de g.
2°) a) Démontrer que l'équation g(x) = 0 admet deux solutions a et [ sur R telles que : a <0 <p.
b) Déterminer un encadrement d’'amplitude 102 de a et de S. @

¢) Déterminer le signe de g(x) en fonction de x. @
Partie B
o
S
Soit f la fonction définie sur R\{1} par: f(x)=

x% -1
1°) Etudier les limites de f aux bornes de son ensemble de définition.
x+e
¥ -1
b) En déduire que la courbe Cr représentative de f admet une asymptofe que l'on indiquera.
¢) Préciser la position de Cr par rapport & la droite d'équation y = x. &

3°) a) Démontrer que f'(x)= % o\

2°) a) Déterminer les réels a, b, ¢, d et e tels que pour tout xZ1 : f(x)=ax +b+ $

b) En déduire les variations de f.
4°) En utilisant les encadrements de la partie A, déterminerun encadrement de f(a) et de f(5).
5°) Déterminer une équation de la tangente a la courbe pogz d’abscisse -1.

6°) Dresser le tableau de variation complet de f et tra é\ ans un repere orthonormal (unité graphique : 2 cm)
EXERCICE N°6 \“ >

Soit la fonction f définie sur [2,+°o[par f(x)= 2@T4 . On désigne par (Cf) la courbe représentative de [
dans un repére orthonormé (O, L;)du pla 7
f(x)-4

1°)a)Déterminer lim 5 et in@éométriquement le résultat.
x-2" xX-—

b)Déterminer lim f(x)
X — 400
c¢)Déterminer lim 1x) et x) —3x). Interpréter géométriquement le résultat.
X +i

X — +oo

2°)Montrer que f est dérjvable ]2,+00[ et calculer f '(x) pour tout x O ]2,+00[.
3°) Tracer la courbe ) la~fonction f .

4°)Montrer que feséu bijection de [2,+00[ sur un intervalle J que l'on précisera. On note f~! sa fonction
réciproque.

o
5°a)Sur quell alle K, f! est continue
b)Etudi ariations de f

6°)Construirexa courbe ((:f_]) de la fonction ™1 dans le méme repére.

7°)Expliciter’ f 1 (x) pour tout x OJ
EXERCICE N°7

Soit f la fonction définie sur }—é;ﬂo[ par: f(x)= + 24 1

1
Jex+1 8

Partie A
Vo2x+1)] -8
8W2ox +1

1°)Montrer que f’ est définie sur }—é;ﬂo[ par: f'(x)=




2°) Etudier les variations de f et dresser son tableau de variation complet.

3°) Soit (C) la courbe représentative de f.
a) Démontrer que (C) admet deux asymptotes dont l'une est la droite (D) d’équation :y = % + 1.

Préciser la position relative de (C) et de (D).
b) Construire (C) dans un repére orthonormal \O; ;;) , unité graphique : 4 cm.

4°) Calculer, en cm?, l'aire du domaine plan délimité par (C), (D) et les droites d’équation x = 1 et x = 2.

Parie B

1°) Soit g la fonction définie sur }—é;ﬂo{ par :g(x) = f(x) — x.

Démontrer que l'équation g(x) = 0 admet une unique solution a et que alj1 ; 2]. @@
2°) Démontrer que, pour tout x[J1 ; 2], on a : |f'(x)| < % @ o

=1
3°) Soit (un) la suite définie par : {uo

Uy = f(u,), pourtout ndN \CQ

a) Démontrer que pour tout x[JJ1 ; 2],on a : f(x)]1 ; 2]. o@

b) Démontrer par récurrence que, pour tout nlJN, 1 <un < 2.

- o e g, . e, 1
¢) En utilisant linégalité des accroissements finis, démontrer que ; | < —|u - a|

d)En déduire que pour tout n de N : |un —oc| < % . En déduire\limyu,, .
d) Déterminer une valeur approchée de a a 103 pres. 5 &
\ ©

EXERCICE N°8

Soit la fonction f définie sur [l+00[ par:f(x) =x
1°)Montrer que f est dérivable sur ]1,+00[ et calcy
2°)Etudier la dérivabilité de f & droite en I%ﬂerpréter le résultat obtenu.

3°)Dresser le tableau de variation de f .
4°)Montrer que f réalise une bijection@ sur un intervalle J que l'on précisera .

5°)Montrer que pour tout x de J : f @

2x
6°)On désigne par C et C’ les cou spectives de f et 1 dans méme repére orthonormé .
montrer que la droite D : y = Bx une asymptote oblique a C.

7°)Tracer Cet C’.

EXERCICE N°9

VI-x?2
x

On note par C's rbe représentative dans un repére orthonormé R .
1°)Calculerals ; lim f(x) et interpréter les résultats obtenus
o o

xX—
2°)Etudie%§] ivdbilité de f en point d’abscisse x=1 et interpréter le résultat obtenu.
érivabilité de f en point d’'abscisse x=-1 et interpréter le résultat obtenu.

3°)

4°)Montrey que : Ux D]- 1,1[-{0} flx) = Y S
xZV1-x?

5°)Dresser le tableau de variation de la fonction f .

6°)Montrer que f réalise une bijection de ]0,1[sur un intervalle J que l'on précisera .

7°)Expliciter f-1(x) pour tout x de <J .
8°) Représenter dans le méme repére R la courbe Cet C'de f-1.

On considere la fon6ti f définie sur [ 1,1] - {0} par:f(x)=1+




