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Exercice N°1(7pts)

U():l

On considere la suite U définie sur IN par : 1, 5
Upni1 = [7Un"+2 meIN

1/ a) Montrer que pourtoutn € IN ona:1< U, <2
b) Etudier la monotonie de (U,,)

c) En déduire que la suite (U,,) est convergente

2/ a)Montrer que pourtoutn € IN ona: (2—-U,1) < % (2-U,)

n
b) En déduire que pourtoutn € IN ona : (2—-U,) < (g)
c) Calculer alors la limite de la suite (U,,)
3/ Onpose pourtoutn € IN* : S, = % Yr=1(k.Uy)

a) Montrer que pourtoutnetk € IN telsquel <k <n on a:
< 2\
k2-Uy < n(3)

b) En déduire pourtoutn € IN* 0 snTH— S, < %[ 1_(§)n

c) Déduire alors que ( S,,) est convergente

Exercice N°2 (5pts)

1/ a) Résoudre dans IN? ’équation (E): 17a- 4b=1

b) Vérifier Que Pour Tout Entier NaturelNOna:(4n+1;17n +4) Solution de
L’équation ( E)

c) En déduire que (4n + 1) et ( 17n + 4) sont premiers entre eux
2/a) Donner la division euclidienne de 2027 par 17

b) En déduire que 2027 et 2025 sont premier entre eux
3/a) Vérifier que I’entier 149 est premier

b) Soit a un entier naturel tel que : a < 149 . Montrer que 149 divise (al®- 1)

Devoirat



4/Onpose S(a) = 1+a+a?+ - .......+al?

a) Montrer que a'*® —(a-1)S(a) =1
b) En déduire que a'*® et (a— 1) sont premier entre eux
¢) Montrer alors que S(a) est divisible par 149

Exercice N°3(4pts)

5 males ; 2blancs et 3noirs
7 femelles ; 2blanches ; 1 noire et 4 grises

1) Elle décide de vendre 4 lapins choisis au hasard et simultanément
Calculer toutes les possibilités dans chacun des cas suivants

Une fermiére posséede 12 lapins {

A « 4 lapins de méme couleur «
B « 4 lapins de méme sexe »
C « au moins 1 lapin blanc «
D « exactement 2 males blancs »
2) Le jour du marche elle décide de mettre les 12 lapins dans une cage
Elle prend successivement et sans remise 3 lapins de la cage
a) Calculer le nombre de tirage total
b) Calculer le nombre de tirages donnant 3lapins de méme couleur
c) Calculer le nombre de tirages donnant 3lapins de couleurs différentes

d) calculer le nombre de tirages donnant un seul lapin gris et un seul lapin femelle

Exercice N°4 (4pts)

R= (0 ; 7} ; V) est un repére orthonormé direct du plan complexe.

OABC est un carré de centre S tel que: OC=2 et (ﬁﬁ) = g [2m]
1/a)Donner la forme trigonométrique de Z, affixe du point A

b) Déduire la forme algébrique de Z 4 :
2/ Déduire que Z, =+/3 —i

3/Montrerque Zg =Z,+ Z,

4/ Donner la forme trigonométrique de Zz et de Z; e T
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