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Exerciee 1 :
Soit 1a fonction f définie sur [—1 1] par f(x) = x* — V1 — x2
1) a) Monter que f admet au moins une primitive sure [—1, 1].

b) Soit F la primitive de f sur [—1,1] telle que F (0) = 0 et G la fonction définie sur
[—1,1] par G(x) = F(x) + F(—x).

Calculer G'(x) pour tout réel x de [—1, 1] . En déduire que F est impaire.

2) Soit H la fonction définie sur [0, %] par H(x) = F(cosx) — F(sinx).
a) Montrer que H est dérivable sur [0, g] et calculer H’(x) pour tout réel x de[O, %]

b) En déduire que pour tout x de [0, g] L H(x) = x — % — 3i sindx + glcossx

c) Calculer F(1).

Extrciee 2 :

Soit f la fonction définie sur [0, 2] par f (x) = \/%
-X

¢ désigne sa cou rhe représentative dans un repere orthonormé (O, 7, ) du plan.

1) Monter que pour tout x de [0, 2[, f'(x) = Dresser le tableau de f

2x
(4-x2)\a—x2

variation de f et tracer &

2) Soit F la primitive de f sur [0, 2[ qui s’annule en 0.
On désigne par G la fonction définie sur [0,%[ par G(x) = F(2sinx )
a) Montrer que G est dérivat sur [O, %[ et calculer G'(x) pour tout x de [0, %[

b) En déduire que pour tout x de [O, %[ ,G(x) = 2x
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Exercice 3 :

Vx

Soit f la fonction définie sur [0, +oo[ par f(x) = 2(1+%)

1/ a) Montrer que f admet sur [0, +oo[ une unique primitive F telle que F(0) = 0.

b) Montrer que pour tout x € [0, +oo[, F(x) =0

2/ Soit G la fonction définie sur [0, g[ par G(x) = F(tan? x).
a) Montrer que G est dérivable sur [O, %[ et que G’(x) = (tan? x) pour tout x € [0, %[

b) Donner I’expression de G (x) pour tout x € [0, %[

c¢) En déduire la valeur de F(1).

Exrciee 4:
Soit la fonction f c'éfinie sur [-1,1] par f(x) = x? — V1 — x2
1/ a) Montrer que f admet au moins une primitive sur [-1, 1].

b) Soit F la priraitive de f sur [-1, 1] telle que F (0) = 0 et G la fonction définie sur [-
I,1]parG(x) = F(x) + F(—x).

Calculer G'(x) pour tout réel x de [-1,1] En déduire que F est impaire.

2/ Soit H la fonction définie sur [O,%[ par H(x) = F(cos x) — F(sinx).
a) Montrer que H est dérivable sur [O, %[ et caiculer H’(x) pour tout réel x de [0, %[

b) En déduire que pour tout x de [O,%[ JH(x) =x — % + %cos3x — ésin3x

c) Calculer F (1)
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