L-S-IBN SINA PROF :Meddeb —-A

2 heures DeVOir de Contréle N°1 Class : 4SC-eXp

Exercice N°1: (5 points)

Répondre par vrai ou faux a chacune des propositions suivantes :

1)

2)
3)

4)

5)

Z et Z’ deux nombres complexes ; Siarg (Z')=-arg(2) [2m] alors 7'=7
\/geIg est une racine cinquieme de 4v2.
La somme des racines cinquieme de |'unité est nulle.
. . f(x)+1
Si lim f(x) =+~ alors |im (—)2=
K1 1 F(X)

Si f est une fonction continue sur ]1; +o= [ tel que f(x) #0 pour tout x € ]1 ; +oo[

Alors f(x) >0 pourtoutxe ]J1;+oo[

Exercice N°2: ( 5 points)

On considére dans C I'équation (E) suivante: Z°+(1+3i)Z +2(i-1)=0

1)1°) résoudre dans C I’équation (E).

2°) donner I'écriture exponentielle des solutions de (E).

Il)le plan est muni d’un repéere orthonormé direct (o;u;v)

i

On donne les points A ; M et M’ d’affixe respectives -2i ; z et z’ telsque Z '=

1) a)vérifier que 2’ + 2i=-2 ( Z+ 2i).

b) déduire que Z’ est I'image de Z par une homothétie h dont en précisera le centre et le
rapport.

c) vérifier que A est un point invariant par h.
2) Montrer que I'image d’un cercle de centre A et de rayon V2 par h est un cercle de centre A
et de rayon 2V 2.

3) a)vérifier que arg (2—4_2') =z [2r]
Z+2i

b) soit F={M € P\ {A} tel que arg (Z’ +2i) E% [27] }

Déterminer et construire '’ensemble F .

WW hg+4uu




Exercice N°3 : ( 3 points)

1) en utilisant la formule du binme de newton développer (a+b)* ;a €IR etbelR .

2) prouver que eing + e“”e =2cosné ; BelR.

3) Linéariser alors cos’x.

7
4) Calculer (cos—)*
) ( 12)

Exercice N°4 : (7 points)

1-cos(x+1) «o 1
. . e X+1
Soit une fonction f définie par f (x) :4
X —2x-3
—— -2 x=<-1
x=1
1) caleuler  |im f(x) = et lim fx) =

2) Etudier la continuité de f en -1.
3) On pose g(x)= X% -2x et k(x) =+/1—x —1 a)Montrer que g est strictement
croissante sur]l; + oo [

4)
b) Montrer que k est strictement décroissante sur ]-oo ; 1[.
c) déterminer g (]1; +o<[) et  k(]-e= ;1]).
4)a) la fonction f o g est - elle définie sur ]1; + oo [ ? justifier.
b) la fonction f o k est —elle définie sur ]- = ; 1[ ? justifier.
c) exprimeralorsfog(x) sur]l;+eo| et fok(x) sur]-o= ;11.
fog(x) Xx>1

5) on considére une fonction F  définie sur IR par F(x)= < fok(x) x=<1
0 x=1

Montrer que F est continueen 1
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