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Exercice n°1 ‘

Pour chaque question, une affirmation est proposée. Indiquer si elle

est vraie ou fausse, en justifiant la réponse

g : 1
1) La suite définie pour tout entier naturel n par u, =—1+(—1)n est convergente
n+

2) Le nombre complexe a = (+/3+i )% est imaginaire pur

137 J2

3) —— est un argument du nombre complexe z =—1—_e'
+1i

4) Soit 8 un réel. L’ensemble des points M d’affixe z =1—3i +e?? est le cercle de
centre le point J(-1+3i)etde rayon 1
5)  Pour tout nombre complexe z ,si |1 +iz|=|1—iz|, alors la partie imaginaire de z
est nulle
6) Dans le plan est rapporté au repére orthonormé (O,u,v)on considére les points A
et B d’affixes respectives non nulles z, et z, tellequez, =iz, .
Le triangle OAB est alors rectangle isocéle en O

T
3

Exercice n°2

Soit f la fonction définie sur IR par :

1+J;cosx

X +2
f(x)= )

X
Ax?+1-1)

six >0

six <0

1) Montrer que f estcontinueen 0

2) al/ Montrer que pour tout réel positif x ona: ! 5
X +

b/ En déduire la limite de f (x) en +o
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3) Déterminer, en justifiant la réponse, les limites suivantes : lim f (—) et
X

x —0* \/_

Iirgf (1-sinx)

4) al Montrer que I’équation f (x ) =0 admet dans ]%ﬂ[ une solution qu’on notera o

b/ Montrer que tan(a) =—a -1

Exercice n°3

1-a/ Vérifier que : (1++/3 +2i)? = 24/3 +4i (1++/3)

b/ Résoudre alors dans C I’équation :z % — (3+~/3)z + (v3+1)(/3=1) =0 et mettre les
solutions sous forme algébrique

2-Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormeé (unité graphique 2cm) on
considere les points A; B et Q d’affixes respectivesz, =1-i z, = 2+3+ietz 0=2

Soit £ le cercle de centre Q et de rayon 2
al/ Verifier que B e ¢
b/ Placer les points A et Q .Construire alors le point B

3-a/ Ecrire z,, sous forme exponentielle

.z -
b/ Ecrire —& sous forme algébrique
ZA

¢/ Montrer/que 28— (1+/3)e'
ZA

d/ En déduire la forme exponentielle de z,

e/ Determiner alors la valeur exacte de sin(%)

Exercice n°4 . ) o
On consideére les suites (a, ) et (b, ) définies par : a, =3,

2a,+b, +3
3

b, =1 et pour tout entier naturel n ona:a = et

_a,+2b, +3

n+1

b .Onpose u, =a, -b

n
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1) a/ Montrer que pour tout entier naturel n , u, =2(3)"

b/ En déduire la limite de (u, )

a, +b,
n

2) On pose , pourneN’, v, =

a/ Montrer que pourtout n>1ona: v, >2

b/ Montrer que pour tout n>1ona: v, ,=v + 2_Vl” :
n+

c/ En déduire que (v, ) converge vers un réel | >0

2) Exprimer alors a, et b, en fonctionde u, , v, et npuis déterminer les limites

n ?

des suites (a, ) et (b, ).
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