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Exercice 1 :

1. Montrer que : i + e'® _ZCOS(——%) l(a —) ;(ax €R)

2. Soit (E,) : zz—(21+e“")z+lei“—1=0 ; aE[—g; g]

a. Résoudre dans C : (E,) (on notera z’ et z”’ les solutions de (E,) tq Re(z)=0)
b. Ecrire 2’ et z  sous forme exponentielle.

3. On considére les points A(i) et B(i + e'®) et soit I=A*B déterminer et construire
I’ensemble des points I.

4. Dans cette questiononprendraa =0 (Ey): Z*—(1+42)Z+i—1=0
a. Résoudredans C: (z" =1i) et (z"=1+1)
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b. En déduire la résolution dans C (z” — 20+ %) = i

Exercice 2 :

Soit (O,u’, V) un repére orthonormé de P et I’application :
f: C{-i} — C

z
ZHf(Z)zl—iz:Z

1. Déterminer et construire les ensembles E={ M(z) / (zt1)zZ€ RZL } et
F={ M)/ arg("2) = (@) }

2. Soient A(-1), B(1), M(z) et M’(z2) .
a. Montrer que AM .BM’=1 etque (w, BM )+ W, AM) =0 (2n)
b. En déduire I’ensemble des points M de P lorsque M varie sur le cercle € (A ﬁ)
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et ’ensemble des points M’ de P lorsque M€ [AI)\{A}

3. a. Déterminer les racines cubiques de \/21

i0
b. Soit 8 € ]O [ { } Ecrire sous forme exponentielle

1+t
1+l

c. Résoudre alors dans C  (E): (f(2))3 =
4. a. Résoudre alors dans C (G): fa _ _1 , @ € ]0,%[

i—z 2 cosa

b. Quel est ’ensemble des points M’ et M’* images des solutions de (G) quand «
varie ?




Exercice 3:
Soit (U,,) la suite définie par : { 2

I. Montrerque:VneN , U, >1

2. On considere les suites (1,) et (W,,) définies par V,, = Uy, et W,, = Uypyq
a.montrerqueVneN , 1, <2
b. Montrer que (V},) est une suite croissante.
c. Prouver que (W,)) est une suite décroissante et minorée par 2.

3. a.Montrerque :VneN V, <W, etque VW, = 3.

b. Montrer que : W,, — V,, < Z(M)
Vn-1Wn-1
c. Montrer alors que : W, =V, < %(Wn_1 —V,-1) VneN"

d. Déduire que les deux suites V et W sont convergentes vers la méme limite.

Calculer alors sa limite.



