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Série de révisiBrpfesseur M' Ka

Exercice N°1

On consideére la suite de terme général Fn=(1+%) (1+%) (1+%) ........... (1+%) avec nl
1-Vérifier que F;>0 pour tout n1. Dans la suite on pose P =In(F)

2-Soit Q=[ at? + bt + cdt
a-Déterminer les réels a, b et ¢ pour que Q=k?

b-Déduire alors S,=Y1 k?

2
3-a-Démontrer que pour tout x>0 : x - % < Inffl +x)<x
_ £ g ﬂ_ (n+1)(2n+1)
b-En déduire —— - —2——
4-Montrer alors que P, et Fp, sont convergentes et déterminer leurs limites
Exercice N°2

K4 eI Sgbfl u/a?gﬂnction numeérique continue sur (0,1) et dérivable sur (0,1) On suppose que :
f(0)=1 et f'(x)=—=2

v 1—x

1-a-On pose pour tout xe (O, %) g(x)=f(cos x)
Montrer que g est dérivable sur (O, %) et déterminer sa dérivé

b- Montrer alors que que g(x)=% x puis calculer f(1)

c-Montrer que g réalise une bijection de (0,1) sur (0,1) puis calculer f‘l(x) pour tout x €(0,1)
2- On pose pour tout x € (0, %) h(x)=f(cos x) + f(sin x)
a- Calculer h’(x) pour tout x € (O%)
b- En déduire que h(x) = k ou k est une constante a déterminer
Exercice N°3

On considére I'équation (E) : 25x-49y=5 ; ol x et y sont des entiers relatifs

1-a- Déterminer le PGCD de 49 et 25a l'aide de I'algorithme d’Euclide et en déduire que
I’équation (E) admet des solutions entiéres.

b-Déterminer une solution particuliere de ( E ) puis achever sa résolution.
c-Montrer qu’il existe un unique entier p compris entre 1960 et 2018 tel que 25p5(49).
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2-a-Justifier que si (x,y) est une solution de ( E ) alos 5x1(7)et y = 0(5).
b-Monter que 5x1(7)si et seulement si x = 3(7).
3-a-Soit x un entier relatif. Quels sont les restes de x? dans la division euclidienne par 7 ?
b-Existe-t-il un couple (x,y) d’entiers relatifs tel que (x?,y?) soit solution de ( E ).
Exercice N°4
1-a- Résoudre I'équation différentielle ( E ) : y"’-6y’+8y=0

c- Déterminer la solution yg de ( E) dont la courbe passe par le point A(0,-1) et admet en ce point
une tangente horizontale

2- Soit f la fonction définie sur R par f(x)=e*-2e?* et Csa courbe représentative dans un repére
orthonormé (o,—» i,— j ).

b- Dresser le tableau de variation de f.
3- Soit g la restriction de f sur I'intervalle I=(—o0, 0).

a- Montrer que g réalise une bijection de I'intervalle | sur un intervalle J que I'on déterminera.

el Bel

x—>—1

SoitC~ la courbe de g . Montrer que C etC” se coupent en un unique point B
d’abscisse a tel que -0.6 <a<-0.5.

Tracer dans un méme repeére les courbes C etC”
Donner I'expression de g(x)

4- Soit S 'aire de la partie du plan délimitée par les courbes C et les axes de
coordonnées

a- Montrer que S=2(x — f(x)dx.

b- Calculer la valeur de S en fonction de a et en donner une valeur approchée a 1072 pres.
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