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EXERCICE N1 : A
Soit un carré ABCD tel que (ﬁ)z g[Qn]

Construire a l'intérieur du carré un triangle équilatéral ABF et a

l'extérieur du carré un triangle équilatéral BCE.

1) Montrer que (BE, BF)= E[Qn], L
2) Montrer que (ﬁ, Eﬁ)z %"[271],

3) Montrer que (ﬁ, ﬁ)z 1—7;[2n]. En déduire que E, F et D sont

mes .

aligneés.

4) Déterminer (ﬁ, A_B)). En déduire que les droites (EC) et (AF)

sont perpendiculaires.

EXERCICE N2 :

Le plan étant orienté dans le sens direct. On donne un segment [AB].

—

1) construire I'ensemble L; des points M du plan tels que (m W) = —g [21]
* On note C le cercle qui contient I'ensemble L; (son centre est noté O)

2) Soit le point E tel que EAB est un triangle isocéle en E et que (ﬁ E) = ——[2m]

oll

On note L, 'ensemble des points M du plan tels que (m, W) = 2?” [21T]

a) Montrer que le point E € L,.
b) Déterminer I'ensemble L,.

3) La bissectrice de [OA,OE] coupe (AB) en D et la droite (ED) recoupe C en C
a) Montrer que (ﬁ, ﬁ) = (ﬁ, ﬁ) [rT].

b) En déduire que A, C, O et D sont situés sur un méme cercle.

EXERCICE N3 :

Soit (I') un demi-cercle de diamétre [AB] du plan orienté dans D
N

le sens direct. On pose O le milieu de [AB]. Soit C et D deux

points de (I') tels que (ﬁ) = % [2r]. Les droites (AC) et (BD)

se coupent en N et les droites (BC) et (AD) se coupent en M. A 0

Soit I le milieu de [MN].
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1) a) Montrer que (ﬁ,\aﬁ) = 3?” [rr].
b) En déduire que 2(1\/77?@) = %ﬂ [2m]
2) a) Montrer que (N_E),\Nﬁ) = (M_E),\F/IT)’) [m]
b) En déduire que Z(WTN_B)) = _73” [2m].
3) Montrer que la droite (IC) est tangente a ().
EXERCICE N4 :

Dans un plan orienté, on considére un triangle ABC inscrit dans

un cercle C. On désigne par A la tangente a C en A. Soit E un
point du segment [BC] distinct de O. La paralléle a (AB) passant
par E coupe A en F.

1) Montrer que E, C, A et F appartienne a un méme cercle.

2) Soit C'un cercle tangent extérieurement a C en A. La droite

(AC) recoupe C'en un point D.

a) Montrer que pour tout point M de I’arc orienté AD du cercle C'distinct de A et D
on a: (M_B,\m) = (m) + 1t [2m]
b) En déduire que pour tout point M de l’arc orienté AD du cercle C'distinct de A et D
on a: (M_B,\m) = (ﬁ) [2m]
EXERCICE NS :

Sana utiliser une calculatrice, calculer chacune des expressions suivantes :

s 6Tt 31 71 T 51 . T . 5T
A =cos?=+ cos? =+ cos? =+ cos®> — et B = cos= X cos = — sin— X sin —
5 5 10 10 7 14 7 14

EXERCICE N6 :

sin(4x)
4sinx

Soit la fonction f définie sur IR\{kn ; k € Z} par f(x)= 1)

Montrer que f (g) = i

2) Montrer que pour tout X € Df on a : f(x)= 2c0s3x—cosx

3) En déduire que cos % est solution de I’équation : 8x3 —4x—1=0

EXERCICE N7 :

On considére 'expression A(x)=sin(2x— 197”)—2$in2 (Bt +x) ; X est un réel.

1) Montrer que A(x)=cos2x—2sinx
2) Montrer alors que A(x)=4cos?x —3 pour tout réel x.
3) En déduire que A(x)=2cos(2x)—1 pour tout réel x.

4) Montrer que A(§)=\/§ —1. En déduire la valeur de cosg
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EXERCICE NS :

On considére pour tout réel x, 'expression A(x)=v/3.cos2x—sin2x—1
1) Montrer que A(x)=r.cos(2x+8)—1 (ou r et 8 sont deux réels qu’on précisera)

2) En remarquant que 2x+ % =2.(x+ 1”—2), déduire que A(x)=1—4.sin?(x + %)

@—ﬁ)zzz—@
4

3) a) Veérifier que (

b) Vérifier que A(0)=v3 — 1

VE—Z
4

c) En déduire que : sin % =
EXERCICE N9 :

1) Résoudre dans IR puis dans |—mr, | chacune des équations suivantes :

cos?x + 4cosx +3 =0 ; cos(x— %)zsin(3x+ g) ;  tan(3x)=tan(x+ g)
2) Résoudre dans |—m, | les inéquations suivantes :
2sinx+1 >0 ; V2.cosx+1>0 ; sin(x+%)< g ;  cos?x +4cosx+3<0

3) a) Résoudre dans [0,7] l'inéquation cos(2x— %)S 0

b) En déduire le tableau de signe de cos(2x— %)

EXERCICE N10O :

Soit I'expression A(x)=2sin? (x - g) — 2cos?x — 1 ; pour tout x€ IR

. 1-sin2x
1) Montrer que sin® (X - g) >

2) En déduire que A(x)=—2cosX.(sinx + cosx)
3) Montrer alors que A(x)=—2v2.cosx.cos(x— g)

4)Résoudre alors dans |—m, 7] puis dans IR l'inéquation : A(x)=0
EXERCICE N11 :

Le plan étant muni d’'un repére orthonormé direct. Soit A le point du plan de

coordonnées polaires (2 , %).
On donne le point B du plan de coordonnées cartésiennes (V6 — V2 , V6 +V2).
1) Vérifier que les coordonnées cartésiennes du point A sont (v2,v?2)
2) a) Calculer : cos(m) et sin(O_A’:B_B)
b) En déduire que le point B a pour coordonnées polaires (4, i—:)
3) Déterminer alors les valeurs exactes de cos(i—;r) et sin(i—:)

4) Soit M un point du plan de cordonnées cartésiennes (cosf, sinf) avec 6 € IR.

a) Montrer que dét(0A, OM)=2cos(6 + )
4
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b) Déterminer les valeurs de 6 dans |-, 7| pour lesquelles les vecteurs OA et OM sont
colinéaires.
c) Déterminer les valeurs de 6 dans |-, 7| pour lesquelles : dét(OA, OM)=>1

EXERCICE N12 :

Montrer les relations suivantes :

sin(3x)=3sinx—4sin3x ; cos(4x)= 8cos*x — 8cos?x + 1

sin3x  cos3x l—cosx  sinx

2

sinx COSX sin x l+cosx

:tani; tan?[ ® —x :l—s[n2x
2 l+sin2x
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