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Série d’exercices Hichem Khazri
Limites M

Limites - Continuité - Asymptotes

Sx-7
Soit la fonction f définie par f(x)=c<—2

EXERCICE N°1

1- Déterminer Lim f(x) et Lim f(x) &
@ w2 %Q

2- La fonction f admet-elle une limite &2 O\Q
EXERCICE N°2 ®

Soit la fonction f définie par f(x)s(x—_;z—_dl \Qb

1- Déterminer Df puis simplifier f(x) \

2- Déterminer Lim f(x) , Limf(x)

0 4

3- f admet-elle une limite en 4 Q

EXERCICE N°3

Soit Iafonctionfdéfs’ % ()=35%5x+2

éterminer Lim f(x) puis Lim 1/(x

EXERCICE N°4

- b
Soit la fonction f définie paf(x)= 2:—25 1- Ecrire f(x) sous la forme : f(x)= aﬁ—“ o aet
+

b étant deux réels que I'on déterminera .
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2- Déterminer Lim f(x) et Lim f(x)

EXERCICE N°5

- . - 2 -2x-13
Soit la fonction f définie par f(x):l|—x1|
X+

1- Simplifier f(x) sur ] eo ,-1[ puis sur ]-1, ¢o [

2- Calculer Lim f(x) et Limf(x) ;que peah conclure ?
(1) (1) Q,s:
3- Calculer Lim f(x) et Lim f(x) ® &

SR

EXERCICE N°6

Déterminer les limites éventuelles suivantes : \\®

kP45t -1 oxt—lal —fx xi —5x+6
1) lim 2 lin 4l
f_z 22 +9x+4 0 5t +|| & V-1 Wit —3xt 44
3 4.2 _ E 3 _
S}meu'rx 24}. +5x-2 6) lim 3 7) lim % o—0 2 fim = 13
1 w —bx+5 El — T 2wt -3x-12 U (x=1)
Jld+x|-2 ERR :_
9 fin | | 10 2 £} 1) i pod tx dx-12 19y Juf —Tx+5
o x iz +5) 2 xf-4dx-12 1 -1
EXERCICE N°7
Déterminer les li iéntuelles suivantes :
1_1 fm—lx—l
Dl —2 3 fm — X P Ll R A 2
LI T D T Tox-3-2 o 5”
7yt S -2 5 tin {x+3—qf4x+3 % im Ji+3-2
I P N T T 0 fu+4 —fox+4 ! %-1
11)u.n—“X;1_‘“§ 20 —2 13t it 2o
gt —16 4wzt oz 4+1-aj2x-1
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EXERCICE N°8

Déterminer les limites des fonctions suivantesqoes|x| tend versos

-1 3 1
1 2%° + 5% +3 2)3:«:"-5}:2+x-3 3)51{4-:{+2 4)-x3+§x3-nﬁ-2x4
2w+ 1 -n 46 -5 4 2x+1 4 -1
j:l 4 6) b z{ 8) it X e
3 -5 3w -4 2u* +1 3z -5 3x + 2% —

l 3 2
S -2t 442 Ax? #2x—1 2% 3x 44

2
10 3wt ax-1 1 G -D3xT + 2 12)(x+2)2(x+3} &Q

EXERCICE N°9

Déterminer les limites des fonctions suivantesqjoes|x| tend

3 3
1;.«4(:-:_ 2;.1 % 3 II——x @
-1 “ia-1
: : 5x+3xl'

&) = nE Ly 8)5x+3 1 10)3x+3wf‘x —1
xx—1 -1
e 2L gy (B 13) VYN o Ja oy W € B
% +1 Ux+1 1

2 —_— —_— f—
15] vz \J{M 2 ]&+mx -2 (discuter swvant m ) 17 +2x+2 +x
x® —6x° +9x

p]
] +3x+1 IQ)L?”;H—M+£: (hscuter selon aeth)
20)«!;: +xi4 § P2 — x4 1+ @42 224t - 3x4+5 - (2x +1)
J2f +x+1 B
23)Vx' +x k@t 1) 24y 4 xR+ 1 y - ol 26y S % T2

2\.+\34x +x N
sty —ox Wt 2ot et 42 30t o1 o3x a2

o7, =

+3m i = x+2

EX ICE N°10
x -1
Soit la fonction définie par : f(x)m

Déterminer Lim f(x) , Limf(x) et Lim f(x)

1 oot (%)
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EXERCICE N° 11

2 .
Soit la fonction f définie par fx)="——-* >
x“—-Tx+12

Déterminer Lim f(x) , Lim f(x) et Lim f(x)

3 oot ©0

EXERCICE N°12 z&

Soit la fonction f définie par : f(x)

_ x-=3
dr—2-1 ‘\0
Déterminer Lim f(x) et Lim f(x) \t

EXERCICE N?:’13 ) \\\®$
Qs

S+ x* -

Soit la fonction f définie par : f(x)=

Déterminer Lim f(x) ; Lim f(x) et @1
- QY
EXERCICE N°14 &
Soit la fonction f@ par : f(x)—"““rzx’f 3 —3Jx+ f.
x -

Détermi f(x) et Lim f(x)

!E 3 oot
EXERCICE N°15

Soit la fonction f définie par f(x)=/x +1- 2./ Déterminer Lim f(x)

oo+

EXERCICE N°16
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-1-fx+1

Soit la fonction f définie par : f(x)—
x(x—3)

Déterminer Lim f(x) et Lim f(X)
3 oot

EXERCICE N°17

Soit la fonction f définie par ()=t L—* !
r+d =2
Déterminer le domaine de définition de f et Lim)f(x . &z

EXERCICE N°18

Soit la fonction f définie par f(x)Z—— " " 2”13 \\\Q
e

1- Etudier suivant les valeurs de m la I|m|tew %=1
2- Etudier suivant les valeurs de m Ia@&ﬂw eten e

EXERCICE N°19

Soit la fonction f définie

Déterminer suwan@eurs de m la limite ttr$que x tend vers 4.

EXERCICE °2

+Gﬂ Ta—20m+1)

ion f définie parf(x)— Sy
— X

erminer | e domaine de définition de f .
2- Déterminer Lim f(x) et Lim f(x)

1 2
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EXERCICE N°21
Calculer la limite de f erx,

EXERCICE N°22

Soit la fonction f (x) =

1) calculer la limite
2) la fonction f es

EXERCICE N°2
On considere la tion f définie sur IR

2 —
By 16x+ 48 Sixz detxt— 4
x2-16

ngeable par contin@ie? . si oui définir ce prolongement

par : Si x=4

Si x=-4

1) Déterminer la valeur de a pour que f soit contienet
2) Déterminer la valeur de a pour que f soit contiene4

EXERCICE N°24

(X) = 2x2+x+1
Soit la fonction f définie paK: X+2

f(X) =vVx2+3 SK=> - !
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1) Déterminer le domaine de définition tle
2) Calculer(lim)f et (Iim)f . Interpréter graphiquement
-2 -2

3) Etudier la continuité déen -1
4) a) Calculetim f
4

X+2
c) Montrer que la droit: y = 2x — 3est une asymptote oblique & &u voi de—w
d) Etudier la position relative dée&t A

b) Montrer qu&xO]-co, =1 : f(x) = 2x— 3+

5) a) Calculelr+m f
b) Montrer quéixOIR :x/x2+3—x:L zs:

VX2+3+X
c) En déduire que la droke y's x est une asymptote o@h@ VoI de+oo

EXERCICE N°25 \

‘i«'f

Soit la fonctionf définie sur IR{2} par :f (x) =

1) Calculer Iirr21 f(x) et Iirr21+ f(x)

2) fadmet elle une limite en 2
3) fest elle prolongeable par contlnwt i anmmbr se prolongement
EXERCICE N°26

Soit la fonction f définie sur]L;+eo[ p
1) Montrer quef est contmu?
2) Soitaetb deux réels rvallgL; +oof tels quea<b

a) Calculer f &b
(0.25) %

b) En es variations desur |1;+oo|

& rer quix O ]L;+oo[ ,(f(x) =0) = ( = xj
Déterminéi( |1,1,4)

) En déduire Que I'équatibn

%\H

= x admet une solutiom L1]1,1;4

%\H

4) a) CaIcuIeXhHrP21 f(X)

1
w1t Ux-2

b) Calculdm X=1 _ et lim
x-2 X—=2 x-2 X—=2

¢) En déduiten =)

x-2  xX=2

EXERCICE N°27
Calculer les limites suivantes :
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1

B
. Jx+6-3 2
Ilmu;llm X+1 i X L
X3 X—3 X0 X xﬂ1Xz+X 2

EXERCICE N°28
Soit la fonction f (x) = x* - x2—x -1

1) Montrer que f est continue sur IR
f(x) - (2

2) Calculerlim2 f(x) et Iim2

3) Montrer que I'équationf (X) = 0 admet une solutiow dans l'intervalle1; 2&

4) Montrer quea =

1
az-a-1 &
EXERCICE N°29
&
Soit la fonction f définie sur IR par : Q
X2+ 2x+1 \

f()_—x_1 six< -1 %
_1-x2 . ‘

f(x)—x+4 Si-Ex< . \\Q

f(X) =ax—~+/x2+3 six>1 \

1) a) Montrer que sx<-1 f(x)= @ déduire Il(rn1 f(x)
b) Calculer: Ilrp1 f(x) festel ue en -1.

2) Déterminer pour qud soi

e enl
3) Calculerlim f(x) et I|

Dans la suite en pren

4) a) Montrer
g f(%

'apres ce qui précede les asymptota courbe représentative tlie

-3

1 f(X)=—m—
) X++/X2+3

s limites suivantes :
im St Yl et T X (@ -1)
D ket X6 A x-3 e 1s ofixk o= xe-1

EXERCICE N°31

f()——XJrX 2 si x<1
x-1
. . I X+2 .
Soit la fonction f définie sur IR paf f (X) =——— si 1<x<2
X2-5x-14
f(x)=x—1€1 si X 2
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1) déterminer le domaine de définition de f
2) a) Calculerlirrf+ f(x) et li”f_ f(X)
b) f admet elle une limite en 1 ?
c) f est elle continue en 1 ?
3) Etudier la continuité de fen 2
4) f est elle continue sur son domaine de définitiostjer
5) fest elle prolongeable par continuité en 2 ?
Si oui donner se prolongement par cariti.

EXERCICE N°32
3 — —
f(x):w Si x¢2—letx 2
X2—X—-2
Soit la fonctionf définie sur IR pag f (x) = a si x=-1 z
f(x)=Db Si X=2 %
; &

1) Déterminer les valeurs de a et b pour fiseit continue r enten-leten?2
2) En déduire le domaine de continuitéfde

EXERCICE N°33
\& si x>1

Soit la fonction f définie sur IR paf f (X) = 2 x 1)+— sik x1

si x<0

Avec a et b sont des réels.
1) Etudier la contlnwte

2) Déterminer une c necessalre et suffisamte €t b pour que f soit continue
en 0
3) f estelle sur IR si a=0 et b——
EXERCICE N

= 2 i
T f(x)=x>+x2+b six< 0
définie sur IR par:f(x):x;2 si @ x<
x+1

f(X)=vxX2+5-x si x> 2

Calculer Iirg f(x ; Iirgﬁ f(X) En déduire b pour guesoit continue en 0

Soit la

2) festelle continue en 2

3) On prend b=-2 Calculer im f(x), lim ) Iiqu_lf(l)
X - =00 Xo—0 X X— X —
5
4 a) Montrer que pox=2ona:f(X)=———
) : Hep ) X2+5+X

b) En déduirelim f(x) et interpréter graphiquement
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