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Exercice N°1 : 04 pts

On a représenter dans la ( figur 1), dans un repére orthonormé (O, 7 ,J), les courbes

% - r

représentatives C; et C, de deux fonctions /et g définies et dérivables sur /R.

On sait que :

e La droite des abscisses est une asymptote a C; au voisinage de —oo.
 La droite D est une asymptote a C, au voisinage de —oo.

s ( et C; admettent au voisinage de +c<o deux branches infinies de direction (()})
1) Par lecture graphique déterminer :
lim_ ﬁ . lim ﬁ . lim g(x)+x et lim gof(x).
2) Soit i la fonction définie sur /R par: h(x)=f(x)-g(x).
On désigne par C; sa courbe représentative dans le repére (0.1, /).
a/ Déterminer le nombre des points d'intersection de (), avec I'axe des abscisses.
b/ Soit M un point de C; d'abscisse x, la paralléle a {O,}] passant par M coupe C;en V.
On pose : MN =¢@(x), exprimer ¢(x) en fonction de f(x) et g(x).
¢/ Construire les points de (), d'abscisses (-1), (-3) et 0.

d/ Montrer que la droite d'équation : y=x+2 est une asymptote de C, au voisinage de —=o.
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Exercice N°2 : 05 pts

Soit (U,) la suite réelle définie sur IN par : Up=1et U,.; = U, + Ui

n

1°) a) Montrer que pour tout entiernona : U, > 1
b) Montrer que (U,) est croissante.
2°) a) Montrer que (U, ) n’est pas majorée

b) Déduire lim,,_, ., U,

Ui
3°) Pour tout n€ IN ; on pose V,, = ”

Montrer que pour tout entier n; V,, = n puis déduire lim,_, V;, .

4°) Pour tout n€ IN" ; on pose W,=V,.,—V,

a) Montrer que Pourtoutn€IN; 1<W,<1+ ﬁ

b) Montrer que (W,) est convergente et donner sa limite .

Exercice N°3 : O5pts

Pour tout nombre complexe zon pose : f(z) =22+ 2 (i-\3 )22 +4(1-iN3)z+8i
1°) a- Montrer que I'equation (E) : f(z)=0 admet une racine imaginaire pur z,.
b- Resoudre dans I'’ensemble C I’equation (E) . on notera z;la racine qui a la partie

imaginaire negative et z, I'autre solution .

o H Vi H 7 H .& —_
2°) Determiner I'ensemble des points M d’affixe z telque T—ayzzea] -

Z1
3°) on pose w =—
Zo

a- Donner la forme exponentielle de w .

b- Le plan complexe est rapporté a un repére orthonormé direct (O;1;] ). a tout nombre
Complexe z on lui associe les points M ; M, et M, d’affixe respectives : z ; wz et w’z .
Montrer que OMM ;M est un losange .
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Exercice N°4 : 06pts

ItVxcosx o og
x+1
Soit f la fonction définie sur R par : f(x) = 2
“x ...5ix =<0
A +1-1)

On désigne par (Cf) la courbe représentative de f dans un repére orthonormé (0.7, J).

1-/x 1+J/x

+1 SFe)s x+1

b) En déduire lim _ f(x) .Interpréter géométriquement ce résultat.

X ——

1) a) Montrer que pourtoutréel x = Oona:

S(x)
x

2) Calculer _lim _ f(x) : ,in_‘.l el et ,Iﬂ'_n_,_f(x)+%x puis interpréter

géométriquement le résultat trouvé.

3) Montrer que f est continue sur R |

2 1
4) Déterminer les limites suivantes : _lim f(T)
X

5) a) Montrer que I’équation f(x) = 0 admet au moins une solution a@ € ]% n[ ;

b) Montrer que tan(a) = —Va — 1 .
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6) Soit g la fonction définie sur [0, 1] par : g(x) = {

Montrer que g est continue sur [0. -'zi] >
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