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Exercice 1: (4 points).

Trouver la seule bonne réponse.
1) lim x.sin% =

X — t oo

a0 b) 1 C) +o

2) L'image de lintervalle [- 1, 2 ] par la fonction f : x — x* est

a) [0,4] b) [1, 4] c) [-1.,4]
3) Soit x un réel. Le nombre complexe z défini par : z = ﬁ a pour module :
x—1 X -1
1 b) S+ 1 9 \¥+1
4) Un argument du nombre complexe : -1 + i\/§ est:
i T 21
) 3 b)-3 ©) 3

Exercice 2 : (4 points)

f(x):% sixe]—ow,0[

Soit la fonction f definie par : f(x) =5 — 12x + 1 sixe[0, 2]

f(x):1+x—\/x2—4 Sixe[2,+of

1) Calculer lim f(x)

X — + o0

2) a - Montrer que pourtoutx<0,ona:
b - Déduire lim f(x).

X —> -
3) a - Montrer que I'équation f(x) = 0 admet une unique solution o € ]0, 1].
b - Déterminer une valeur approchée de o & 10 * prés.

Exercice 3: (6 points)

Dans le plan complexe, rapporté a un repére orthonormé direct (O U, \7) ; on donne les points A

et B d'affixes respectives za =1 + i\/3 et zg =i —/3.
1) a - Ecrire za et zg sous forme exponentielle.

b - Placer les points A et B dans le repére (O U, \7).

c - Montrer que (za)® + (zg)° = 0.
2) Soit le point C d’affixe zc = za + 25 .
a - Monter que (OA) L (OB) .
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Exercice 4 : (6 points)
Dans le plan complexe rapporté a un repere orthonorme direct (O U, \7), on considere les point

A(- i) et B(i)
A tout point M du plan distinct de A et d'affixe z ,on associe le point M' d'affixe z' défini par: z' = 12—_ilz

1) Déterminer I'ensemble des points M tel que z’' soit réel.

L iz

2) a - Vérifier que z' = —
.1 BM

b - Montrer que |z =AM

c - Déterminer I'ensemble des points M tel que | z'| = 1.

3) a- Montrer que |z’ —ilx|z+il=2,
b - En déduire que si M appartient a un cercle { de centre A et de rayon 2 alors M' appartient a
un cercle ' que I'on déterminera le centre et le rayon .

Correction



Correction
Exercice 1:

)b 2)a 3)a 4)c

Exercice 2 :
2 2
1) Im f=1+x-¢—-4= lim (X=X —4) (x+\yX"=4) o 4, X=X +4
X >+ X =+ X+ X -4 X >+w  X+X -4
= lim 1+;:1+0:1_

X — + 0 X+4Xx -4
2)a-Pour x<0 ,f(x)= M
Ona VX e IR, -1<cos(nx) < let comme X < 0 alors x — 1< 0 donc -1 Zcos(nx)z L = L Scos(nx)s L
x—-1 x—-1 "x-1""x-1 x—1 1-x
b- lim = lim —Lr=0= lim ﬁ(“—xl 0= Im fx)=0
X >-00 "X x 5-XT X —> - X —> -
3) a—-Pourx e [0,1], f(x) = x°* — 12x+ 1.

f(x)- 3 -12=3(x*-4) « C P 2 t o
signe de 3x* — 12 sur IR : £(x) + +

Pour x € [0,1], f’(x) < 0 = f est strictement décroissante sur [0,1].
{ f est continue et strictement décroissante sur [0,1]

f(0) xf(1) <0
b-f(0)=1etf(0,1)=-0,19... = 0<a<0,1

= |'équation f(x) = 0 admet une unique solution a € ]0, 1].

Exercice 3:
a-lzal=1+i3=4/1+3=2
_1
cose—i
Soit 6 un argument de z,. :6:—+2kn keZ=12Z5= 2! ™3
3 3
sind =
2
| zg| =i -3 =
Soit 8’ un argument de zg. cos6’ = — 23;sine’=%:>e’=%n+2kn keZ=12zp = 2" /8

b -
C- (ZA)G + (ZB)G — (2ei n/3)6 + (2ei5n/6)6 — 26 e2n: +92 el57r — 26 _ 26 -0

2) 2o = Zp + Zp. ‘

Zpn _ 2e|n3 — amin2 Zp - " .

LA == r =@ '™ == ZA estimaginaire pur = oA 1 o= (OA) L (OB).
Zp 2e Zg

b)z.=z), + Zs & OC = OA + OB < OACB est un parallélogramme et comme (OA) L (OB) et OA = OB = OACB est un carré.

a) ZoalZos =

¢) ((.0C) = (i1OA) + (OA.OC) +2kx =5 +§ +2kn = E+2kn keZ

| z.| =[20A = 24[2

Donc z,=2\[2e ™2

d){zc—mzs-(l \3) +i(1 +4/3) = cos 221 \3 _\2-v6 sin 22 = 1+43_\2++/6
20_2\/5 i 7Tn/12 \/E 2 \/E 7

Exercice 4 :

1) Z estréel Z' =Z'<:>1Z_ilz Z+ <:>(z—|)(1+|2)—(1 |z)(2+i)<:>z+izg—i+E:E+i—i22+z <:>2iz£ :2i<:>zE:1.
- 1+iz

Onpose z=x + iy, (x,y) € IR*c-a-d M(xy) . 22 =1 & x> +y?*=1< M e cercle de centre o et de rayon 1, mais comme M # A
et OA = 1 alors M € cercle de centre o et de rayon 1 privé du point A.




z—i _ i(z=10) _i(z=1)

A2 =170 2+
g iz=0)_lie=il =lillz=il _|z=il _BM
2=l S =T Tzail ~Tzeil - AM
c)|z’|=1<:>%=1<:>AM=BM<:>Memédiatricede[AB].
_ oy z=0) . g iz+1-iz+1 g2 S
3a) |z -ilxlz+il=] o ||x|z+||—|—Z+i |x|z+||——|z+i|x|z+||—2.

by |z -ixlz+ilz=2 < BM xAM =2
SiM ecercle{ g, alorsAM=2=BM' x2=2<BM =1< M’ e cercle e {’g 1




