2017/2018 Serie N1 :Complexe Slimen Lazher

Exercice N1
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Soient les nombres complexes : z; = (1 + i)(

1)Placer dans le plan complexe muni d’'un R.0.N.D :(0,u, V) les points A(z;) ; B(z,) et C(z3)
2)Montrer que le triangle ABC est isocele et rectangle.
3)a) déterminer I'affixe du milieu I du segment [BC]

b) Déterminer 'affixe du point D tel que ABCD soit un carré.

FExercice N2

Dans le plan on considére les points A, B, C et D d’affixes respectives z, = 1+ i,z =V3 —i,z, =1+ i3

ze=vV3 +1+i(vV3 - 1)
1)Ecrire z4, zget zp sous forme exponentielle.
2)a-Vérifier que z4.z, = 2zp .
b-En déduire la forme exponentielle z..

s « s . s
c-Déduire alors les valeurs exactes de cos o et sin o

3)a-Montrer que le triangle OBD est isocéle en O.
b-Montrer que OBCD est un losange .

Exercice N3

Dans le plan complexe P rapporté a un repére orthonormé direct :(0, U, V) .On désigne par A, B et C les
points d’affixes respectives i,—1 et 1

Soit I'application f du P dans P qui a tout point M d’affixe z on associe le point M’ d’affixe z’' tel que z' = %

(z un nombre complexe different de i)
1)a- Déterminer l'affixe z - du point C’ image de point C par f.
b- Donner la forme exponentielle de z ¢ .
2)a- Déterminer I'ensembles des points M tels que z’ soit réel.

b- Déterminer I'ensemble de point M tel qui z’ soit imaginaire pure.
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3)a- Montrer que pour toutz # iona: OM' = TS

b- Déterminer I'’ensemble des point M’ lorsque M décrit la médiatrice de segment [AB].
4)a- Montrer qui |(z' — 1)(z — i)| = V2.

b- En déduire 'ensemble des points M’ lorsque le point M décrit le cercle de centre A est de rayon v?2.
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Exercice N4

Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé direct :(0, U, V) ,On désigne par A et B les

points d’affixes respectives i et 2. A tout point M du plan d’affixe z (z # 2) on associer le point M’ d’affixe

zZ—1

z’ définie par z' = —
1z—2i
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b) en déduire que si M décrit la médiatrice de [AB] ; le point M’ décrit un cercle.que 'on précisera

1)a) Montre que |z'| =

2) On supposequez # ietz # 2
a) Montre que (ﬁ, W) = (W, m) — g + 2km, (aveck € 7)

b) En déduire que si M appartient a la droite (AB) ; le point M’appartient a une droite que I'on déterminera.

FExercice N5

(0,4, V) un R.O.N.D soient A(i) et B(iv/3)

Soit f: P\{B} = P; M (z) » M'(2) telque z' = Zi&?

1)dans cette question ; on prend z = 1.
a) donner la forme algébrique et trigonométrique de z’.
b) déduire les valeurs exactes de cos(ln—z) et sin(ln—z).
c) Trouver que (z") 2°1° € (iR).
2)déterminer I'ensemble E des points M(z) tel que |z'|=1.
3)a) Montrer que pour toutz € C{i; iv3}, onaarg(z) = (W, m) [27].
b)soit 'ensemble F = {M(z) tel que z' est un réel non nul}. Déterminer 'ensemble F.

Exercice N6

Le plan complexe est muni d’un repére orthonormé direct (0,4, V) .
On consideére les points A et B d’affixes respectifs zy, = V3 +iet zg = —1 +i+/3.
1)a) Ecrire sous forme exponentielle Z5 et zZg.

b) Placer les points A et B dans le repére.

. Z .
c) Ecrire Z—B sous forme exponentielle.
A

d) déduire que OAB est un triangle rectangle et isocele en O.
e) Déduire I'affixe du point C pour que le quadrilatere OACB soit un carré.
2) Soit un point M d’affixe Zyy = 1 + e%® ou 0 € [0,;[.

a) montre que Zy = 2 cos 8 e?? puis vérifier que c’est son écriture sous forme exponentielle.

b) Déterminer la valeur de 6 pour que M appartient au cercle de centrer O et de rayon1.

@VW hg_;_auu



