Mr :Khammour.K

Exercices corrigées étude de fonction

4°™Sc-exp

Exercice n°l :

Soit f la fonction définie sur IR\ {-2; 0 } par f(x) =

(x+1)2
X242X

1°) Donner les limites de f aux bornes de son ensemble de définition.

2°) Justifier que f est dérivable sur IR\ {-2; 0 } et calculer f'(x) .

3°) Donner le tableau des variations de f.

4°) Tracer la courbe (C) représentative de f dans un repére orthonormé

d'unité 1cm.

On indiquera et on tracera les asymptotes éventuelles a la courbe.

5°) Montrer que la courbe (C) a un axe de symétrie D :x=-1.

6°) Déterminer I'équation de la tangente T a (C) au point d'abscisse 1

Tracer T
Solution :
On a f(x) = (X“Z)X Di=IR\{-2:0}
(x+1)%2 .. x?

p—

1
X—+00 X2

1) lim,_ . f(x) = lim =

X—+00 X2+2X
De méme chose pour lim,_,_f(x) =1

lim, ,_,+ f(x) = X_) m, S:lz): oi— = —©
lim,,_,- f(x) = X_) 1 S:lz): = oi+ = 4+
lim,_ o+ f(x) = 1 im, E():lz)x _ 0L+ = 4+
limy o~ () = lim E{’;TZ)X =L =
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2) f est une fraction rationnelle don elle est dérivable sur son domaine
de définition IR\ {-2;0}
2(x+ 1)(x% + 2x) — (2x + 2)(x + 1)?

f'(x) = 5 2
(x" + 2x)
C2(x+ D[(x* + 2x) — (x + 1)?]
(X2 + 2)()2
L2+ D[(x*+2x) - x4 —2x—1] 2+ D[~1]
(x2 + ZX)2 (x2 + 2x)2
—2(x+1)
= ﬁ
(x" + 2x)
, _ -2(x+1) . b _
3)f(x)-0=>(x2+2x)2—0<:) 2x+1)=0eex=-1
X|—o0 -2 -1 0 +00
£2(x) + + - -
) /+Oo / X \ +OO\
1 —00 o 1
. . (x+1)? 1
4) lim,_,_,+ f(x) = XEEnZJr S ==
2
lim,_,_,- f(x) = lim S

X>—2— X242x 0%
& A:x = —2 est une asymptote verticale a Cs

_ e (x+DZ 1

lim,_ o+ f(x) = Xl_1)r(r)1+ o T gr = T
2

lim,_,o- f(x) = lim Y

x=0- X2+2x 0~
& D:x = 0 est une asymptote verticale a Cs
lim f(x) =limf(x) =1

X—+00 X——00
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& D:y = 1 est une asymptote horizontale a Cs

Ct admet une tangente horizontale au point d’abscisse -1

_ (—2=x+1)2 (—x-1*
5) Ona '2'XEDf et f('2'X) - (—2—X)2+2(—2—X) o X2+4+4x—-4-2x B
(x+1)2

X2+42x
Donc f(x) =f(-2-x) et par suite x=-1 est un axe de symetrie a C¢
6) T .y=f(1)(x-1)+f(1)
4 4
- -

T :y:%4 X+

T:y:%}x+—

Tracage de C;
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