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Exercice un :

—X

On considere I’équation différentielle (E) : y' + y=e
1.Montrer que la fonction u définie sur I’ensemble IR par u(x) = x e *est une
solution de I’équationdifférentielle (E).

2. On considére ’équation différentielle (E) : y' + y=0.

Résoudre I'équation différentielle (E).
3. Soit vune fonction définie et dérivable sur IR. Montrer que la fonction v
est une solution(E) si et seulement si la fonction v—u est solution de(E’).

4. En déduire toutes les solutions de I'équation différentielle (E).

5. Déterminer I'unique solution g de I’équation (E) telle que g(0) =
Exercice deux :

1 —nx
Pour tout n EN , on pose U, fo 16; —

1./Montrer que U 1=1r1(12—_|1)
2./Calculer U,

3./Montrer que la suite (U,,) est décroissante ,en déduire qu’elle est

convergente.
1_ 1
- <
4./ a. Montrer que pour tout x€[1 ;1] ; 5 < 1+e—x <1
. * n 1_ -Nn
b. En dédure que pour toutn € N* , 2‘; <U, < Z

c. Calculer alors la limite de U,

Ini{n+1) dx

5./On pose pour toutn € N*, V,, = flniié‘n) 1-e X

2
a. Montrer que pour toutn € N* =In ﬂ)
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b. Calculer la limite de V,,

c. Exprimer S,, en fonction de n puis calculer sa limite

Exercice trois :

Un groupe de personne décide d’aller au cméma deux samedis de suite pour voir deux

films A et B

Le 1“samedi , 40% des personnes vont voir le film A et les autres le film B
Le 2eme samed: :

parmi les personnes qui ont vu le film A,55% décident de revorr le film A

parmi les personnes qui ont vu le film B,85% décident de revoir le film B

On interroge au hasard une personne de ce groupe .on consideére les événements
sulvants :

e A;:«lapersonne avule film A le 1* samedi »
¢ B, :«lapersonne avule film B le 1* samedi »
e A, : «lapersonne avule film A le 2™ samedi »
¢ B, : «lapersonne avule film B le 2** samedi »

1./a. Modélser cette situation par un arbre de probabihté
b. Calculer P(4; N 4,) ; P(B;NA;) .Endédure que P(4,) = 0,31.
c. Le 2"*samedi ,la personne est en train de voir le film B. calculer la probabilité
qu’elle ait vu le film A le 1* samedi.
2./ Le prix du billet pour le film A est 3D et de 2D pour le film B.

On appelle X la variable aléatoire égale au cout total des séances de cinéma pour une
personne

a.Déterminer la loi de X
b.Calculer E(x) et V(x)
3./0On choisit d’'une mameére mdépendante un échantllon de 15 personnes de ce groupe .

On note Y ’'aléa numérique prenant pour valeur le nombre de personne qui a vu le film
A, au 2" samedi

a. Défmir la lo1 de probabilité de Y
b. Calculer la probabilité de Y d’avoir au moins une personne qui a vu le film A le 2™
samedi.

c. Déterminer le nombre moyen des personnes qui ont vu le film A le 2eme samedi
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Exercice quatre :

1
1) a) Montrer que f est une bijection de IR sur un intervalle I que I'on précisera.
1—Vx

Soit f l]a fonction définie sur IR par f(x) =

b) Montrer que pour toutx € I, f~1(x) = ln(

c) Calculer f~1 (i)

2) On a tracer la courbe représentative (C) de f et la droite A: y = x dans un repére

orthonormé (O, 1, j).Tracer soigneusement la courbe (C') de f‘1 dans le méme

repere.
X ex

3) a) Vérifier que pour tout x € IR, f(x) = lj-ex T Wit

b) On désigne par A I'aire de la partie du plan limitée par la courbe (C) et les
droites = 0, x = aety = «.

1+e® 1 1 s . a VX
> )~ Tiga T 5+En déduire J:_1l In ( - ) dx.

c) Déterminer en fonction de a I'aire B de la partie du plan limitée par les courbes

Montrer que A = a* — In(

(C), (C') et les deux axes du repére.
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