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2 EXERCICE 01 %

2
x —1
1- Déterminer le domaine de définition de f et les limites de f aux bor

2- Etudier les variations de f .

3- Tracer (%}) dans un repére orthonormé (0,;,;)

3 2 EXERCICE 02¢% fo
Soit g(x)=+x"+3x—4
1- Déterminer le domaine de définition de f et les limites de f aux b

2- Calculer g(—3—x)—g(x). Conclure

3- Dresser le tableau de variation de g

/ 4
4- a) Montrer que pour tout x ]O,-i—oo[ ,ona:g(x)=x 1+§__2
x

b) En déduire limM

—+00
x—> X

1- Montrer que hréalise une bijection de [O,l] sur un intervalle I que ’on précisera.

e repére (G, ) et (€ )

2- Tracer dans un .

3- Montrer que pour tout fon a: h! (x) +h! (—x) =1. Conclure.

2 S EXERCICE 04 <
Soit @(x)=3/x* -1

1- Déterminer D,
2- Etudier la parité de ¢
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3- a) Montrer que pour tout x>1,o0n a: (p(x)zx/; Cd l—i2
x

b) En déduire lim ¢(x) et lim —— o(x)
x

4- a) Etudier la dérivabilité de ¢ a droite en 1. Interpréter graphiquement le résultat
obtenu.
b) Montrer que ¢ est dérivable sur [1,-+o0[ et calculer ¢'(x)
c¢) Etudier les variations de ¢.
5- a) Soit (A): y =x. Etudier la position relative de (©,) et (A)
b) Tracer (©,)
6- a) Montrer que ¢ réalise une bijection de [1,+00[ sur yn intetvalle I que ’on précisera.
b) Montrer que ¢ ' est dérivable sur I .
c) Tracer (?/ )
% S EXERCICE 05 %
I
A —xdx six=0
Soit f(x)= Prl—1
x
1- Déterminer lim f (x)

x—>Fo0

six<0

2- Etudier la continuité et la dérivabilité de f en 0

3- Dresser le tableau de variation de f
4- Tracer (‘0 ) dans yin répére orthonormé (0 i, })
\AII-
Soit gla restrietion de f a I'intervalle ]—oo,0[
1- Montrer/que_g réalise une-bijection de ]#0,0[ sur un intervalle I que ’on précisera.
2- Etudier la continuité et la dérivabilité de g sur |

3- Calculer g(—%) et en déduire (g_l )' (—%j

4- Tracer (‘€ ) dans le méme repere de (C,).

% S EXERCICE 06+ <
Soit f(x):x+\/x27—1 , x€[1,40[
1- Montrer que f est dérivable sur ]1,4o0[ et calculer f'(x)

2- Etudier la dérivabilité de f a droite en 1 et interpréter graphiquement le résultat
obtenu.
3- Dresser le tableau de variation de f .

4- Montrer que f réalise une bijection de |1,+o0[ sur un intervalle I que I'on précisera.
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1+
2x

6- a) On désigne par (©) et (©’) les courbes représentatives respectives de fetf “dans

5- Montrer que pour tout xel ,ona:f  (x)=

—_ —

un méme repeére orthonormé (O,i, j )

b) Montrer que la droite (A) : y =2x est une asymptote oblique a (C)
C) Tracer (@) et (@7)

7- Soit g la fonction définie sur g(x) :f{ 1 ]
cos(x)

T 1+ sin(x)

a) Montrer que pour tout x € O,E ona:g(x)=———H~

cos(x)
, o T . , L.
b) Montrer que gréalise une bijection de | 0,—| sur un intervalle I que Uon précisera.

2

c¢) Montrer que g est dérivable sur I et pour tout xeI,0n a: (g_1 )' (x)=— ]
X+

2 2 EXERCICE 07+ ¢
-1-

S (%)= ftan’(x) xe[O,%[

1- a) Montrer que f est continue sur [O,%[ et dérivable sur }O,%[
b) Calculer f'(x)pour tout x € }O,%[ et montrer que f n’est pas dérivable a droite en 0

o .o N 7[ . ) Y
2- a) Montrer que f/xéalise unebijection d{a [O,E[ sur un intervalle I que I’on précisera.

b) Tracer lés coutrbes représentative\s de flet de f~' dans un méme repére orthonormé
el & T /4
0,i1/7) ."On calculera — | et —
(0417 f(4) f(3j
c) Sans calculer \f['(2), prouverque ' (2)> % . En déduire que f'(2)>1

3- a) Montrer que’f ' est dérivable sur ]0,+o0[ et calculer ( f ), (x)

b) Montrer que f ' est dérivable a droite en 0

_II-
4 T
f (x)—z
Soit H(x)= T
a st x=1

1- Déterminer D,

2- Déterminer a pour que H soit continue sur D,
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-I11-
Onpose o()= () 11 )

1- a) Montrer que @ est dérivable sur |0,+o0[ et calculer ¢'(x).

b) En déduire que Vx € ]0,400[ , on a: ¢(x) :%
L1 : 4 L1 T
c) En déduire que VneN ,ona:f (n)+f (_):E
n

2- Montrer que Vne N’ et ke{0,1,2,...,n}, on a :f_l(n)Sf_1 (n+k)Sf_1 (2n)

3- Soit la suite (Un) . définie par U = 1 1—if1( 1 kj
ne n—+1io n+

Montrer que VneN ,ona:f" (ZL] <U <f" (l) .En déduire lim U’
n

n o
_IV-

On pose h(x) =f" (x + 1)

1- Etudier et représenter graphiquement h

2- Montrer que Vx e [—1,+OO[ ,ona:0< h(x) < g

3- Montrer que I’équation h(x) =x admet une unique solution. € [—l, +oo[ (on admet

que Vx e ]—l,+00[ ,ona: h'(x) <1). Prouver que o € |:1’§:|

4- On considére la suité (vn) \

ne

définie par :

5
a) Montrer qué VneN ,ona: 1Sy <7

\3
5 , 4
b) Montrer que Wx & :ll,§|: Jon a :jh (x)‘ < =

v —05‘<é
n+l _5

¢) Montrer que Vn e N, on a: v, —a|

d) En déduire que VneN ,on a: ‘vn — a\ < (gj ‘UO — 0{‘ et déterminer lim v .

n—>+0
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