SERIE D’EXERCICE SUITE

EXERCICE N°1

Uy = 1
On considere la suite (u,) définioe par :
() P {un+1=un+5—,/un2+9
1) a- montrer que : 0 <u, <4
b-montrer que (u,) est croissante

c-en déduire que (u,) est convergente et calculer sa limite.

. 1 .
2) Soit v, = n—zz’,;zo u, ; montrer que : lim, ;o v, =0 .

3) Soit w,, =237} _oup4q +nty,
3—uk
2
b- Déduire que : w, > 3n + 3 puis calculer : lim,,_, o w,

a- Montrer que : u;4 1 = pour tout k € {0;1;2; ...;n}

EXERCICE N°2

Soit (u,) la suite definie par : u, = 2%’;;1% =%+L+ ---an_l , n>1

1) Calculer uy ; u, et uj

2) Montrer que pour toutn>1 ,u, 2%

3) Montrer que la suite (u,) est strictement decroissante et
qu’elle est convergente.

4) On pose: [ =Ilim, ,;0u,, Montrer que : - <1l < iy
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EXERCICE N°3

RN

1) On considére la fonction f définie sur |—oo;0[ par : f(x) = % +
a) dresser le tableau de variation de f

b) en déduire que : f(x) < —-2; Vx € |—00;0[

u0=—3

2) Soit (u,) la suite définie sur N par : { F(u,)

Un+1
a) montrer que ; VneN: y, < -2
b) montrer que (u,) est croissante

c) en déduire que (u,) est convergente et déterminer sa
limite
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3) Soit (a,) et (b,) les suites définies sur N par : a, = %Zﬁ:o u, et
1
bn = 227@:0;
a) par itération montrer que vne Nona v, =b, —a, —3

b) En déduire que la suite (b,, — a,,) est convergente et
déterminer sa limite.

b) montrer que : a, < —n —1 .En déduire
lim, s a, etlim,_ b,

EXERCICE N°4

Pour tout n > 2 on pose f,(x) = x3 — 2nx + 1.

1) Montrer que f, est srictement décroissante sur[0; 1].

2) Montrer que I'équation f,(x) =0 admet une unique solution

a, dans ]0;1][.
3) a) vérifier que : Yvn=>2,f,.1(a,) = —2a,.

b) montrer que la suite (a,) est décroissante.

c)en déduire que (a,) est convergente.
4) a)montrer que vn=>2,a, S%

b) en déduire lim, a,
EXERCICE N°5

. . I - k=n (_1)k+1 -
Soit (u,) la suite définie par : u, = Y21 —5—;

n=>1

1) Calculer u; et u;

2) Soit (v,) et (w,) les suites définies par : v, = uy, et w, = Uyp41

a) Montré que (v,) est croissante et (w,) est décroissante.

b) Montrer que v, <w,;Vn>1

c) Calculer lim,_ (v, —w,). En déduire que (v,) et (w,) sont
deux suites adjacentes.

3) Montrer que la suite (u,) converge vers un réel a et vérifier
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