Prof :Aoiaiti Med (Déplacement-Antidéplacement) Classe : Bac Math

Le plan orienté dans le sens direct.
Exercice 1
Soit a un réel strictement positif

1) Résoudre dans C L’équation : z? — (1 + i)az +ia? =0
2) Le plan est rapporté a un repére orthonormé direct (O,7,7) ), On désigne par A et B les points

d’affixes respectives a et ia.
a) Quelle est la nature du triangle OAB ?
b) Déterminer I’affixe du point C te que OACB soit un carre.
a) Montrer que I’affixe de P est égale a (% + l?)
b) Calculer L affixe du point Q.
c) Montrer que les points B, P et Q sont alignes. ( t

Exercice 2
On considére dans C, I’équation (E):z3 —2z% —iz —i 30 '

1) a) Vérifier que (E) admet une solution réelle.
r%, , A,B et C les points d’affixes

b) En déduire la résolution de (E)
2) Le plan est rapporté a un repére orthonor

f(B) = B" et le centre du carré ABCB’.
a symeétrie centrale de centre I).

Zy=—1,Zy=1—ietZ, =2+i.
a) Déterminer I’affixe du point B%el que

b) Montrer que ABCB’ est urﬁ:

3) soit f I’antidéplacement@al q
a) Montrer que f = S0
b) En déduire que f e

% d a hature de g
: v —— —

On considere un triangle OAB tel que OB = 20A et (OA, OB) = %[Zn].

On pose | I€ milieu du segment[OB].

1) a-Montrer qu’il existe un unique déplacement f tel que f(0) =1 et f(A) =B
b- Montrer que f est une rotation d’angle dont une mesure est %

2) la droite perpendiculaire a (OB) passant par | est la droite perpendiculaire a (AB)
passant par B se coupe en C.
a- Déterminer I’image de la droite (OB) par f Puis montrer que f(B) = C .
En déduire que le centre Q de f est le milieu du segment [AC].
3) Soit D le milieu du segment [IC]
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a- Montrer qu’il existe un unique antidéplacement g tel que g(0) =1 et g(A) =
b- Montrer que g est une symeétrie glissante.
c- Soit J le milieu du segment [O1], Montrer que g = 5,054 et en déduire la forme réduite
de g. (avec S; la symétrie centrale de centre J).
Exercice 3

Soit ABC un triangle rectangle en B tel que (ﬁ A_C)) = % [27].
On désigne par E le symétrique de A par rapport a (BC).
Soit D,I et J les milieux respectives des segments [AC] , [BC] et [EC].
1) a) Montrer qu’il existe un seul déplacement f tel que f(D) = E et f(C) =
b) Caractériser f.
2) soit ~ le cercle circonscrit au triangle JCD.
Soit M un point de I’arc [67] du cercle " ne contenant pas D privé de ] et
On désigne par S; la symétrie centrale de centre I . On pose g = p g (M)
a) Déterminer g(C) puis caractériser g.
b) Donner la nature du triangle CMM’ .

c¢) Montrer que g(J) = V4
d) Montrer que ( 'M, M’D) = n[2m].
e) En déduire que MJ + MC = MD.
3) Soit L le symétrique de J par rapport a i pose @ = goSy).

a) Déterminer ¢ (J) et ¢ (D)
b) caractériser ¢
Exercice 4
On considére un triangle ABG»On vetudier I’application f = S45)05c4)0S50).
On désigne par 1,J et K Les pi du triangle ABC
iSsus respectivement I’orthocentre du

triangle ABC

e f n’est pas une symétrie orthogonale.
es égalités (ﬁ) = (H_’E\H_K’) [27]

= (fl_]/)E_C)) [27]

b) En déduire que (ﬁ) =— (B;C\I_])) [2].Quelle est I'image de droite (/K) par Sczc).

c¢) Montrer que la droite (IK) est globalement invariante par f.
3) On désigne par I' = f(I) démontrer légalité AI = Al et en déduire une construction de I .
4) Démontrer que f = t;70S k)

Exercice 5
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On considere un triangle ABC rectangle en C tel que (C_A) C_E) = %[Zn] et les triangles ACD et AEB

isoceles directs et rectangle en A. On désigne par 1,J et K les milieux respectifs de [CD], [AC] et [AD].
1-

a) Montrer qu’il existe un unique deplacement f qui envoie Aen D et C en A.

b) Prouver que f est la rotation de centre | et d’angle —% .

c) soit F = f(B) . Montrer que les points A,C et F sont alignés .
2- soit R la rotation de centre A et d’angle % et t=foR.

a) Déterminer t(E)
b) Montrer que t est une translation dont on déterminera le vecteur.
c) En déduire que AEFD est un parallélogramme.
3- soit g I’antidéplacement qui envoie AenD et Cen A.
a) Montrer que g est une symétrie glissante.
b) Déduire la forme réduite de g.
4- Soit J'le symétrique de J par rapport a I.
a) Déterminer got~'(D) et prouver que got™*(J) = K

b) Déduire que got~' = Sicp) '
c) Déduire alors I’ensemble des points M du plan tel (M) = t(M).
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