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EXERCICE N°1

On consideére 'application f de C* vers C* définie par V0 € |—m;7[; f(2) = 25 + 2.
1. Calculer f(1 — 1) et écrire sous sa forme cartésienne.
2. montrer que V 0 € |—m;7[; f(1 — i) ¢ iR.
3. Déterminer 6 pour que f(1 —1i) € iR.
4. Montrer que: (ﬁz) = f(z)) & [(2) =z ou (Jz] =2cos?E)] .
5. Déduire I’ensemble des points M(z) d’affixes z tel que F = {M(z); f(z) € R}.
6. Montrer que f(z) € iR < 2z € iR.

7. Déduire 'emsemble des points M (z) d’affixes z ; F = {M(2); f(z) € iR}.

EXERCICE N°2 -
Pour tout z de C*on pose f(z) = Ltz 4

1. (a) Montrer que f(z2) € R< (22 —2)(Re(z) —Im(2)) =0
(b) Déduire ’ensemble des points M(z) tel que f(z) € R
2. Déterminer 1’ensemble des points M(z) tel que f(z) € iR
3. Déterminer I'ensemble des points M(z) tel que M (z); M'(f(z)) et N(45%z) soint alignés
4. On pose z = e?:0 € R

(a) Montrer que f(z) = f 2 cos(§ —0) + z\f sin(§ —0)
(b) Déduire que si M(z) est un point de cercle trigonométrique alors M’(f(z)) appartient & 1’ensemble
d’équation : y* + % — % =0
5. On considére dans C* Péquation (E) : 22f(2) = (1 + 1)z + 2i et on pose P(z) = 23 +2 — 2i
(a) Montrer que (E) < P(z) =0
(b) Vérifier que 1 + i solution de (E) puis donner les solutions sous forme exponentielle

(¢) Déduire les valeurs exactes de sin(3%) et cos(5%)

EXERCICE N°3

_ 10 . LT
Soit (z,) la suite complexe définie par:{ w=e’ 005

Zni1 = Zn + |2n] YR €N

1. Ecrire z; sous la forme exponentielle
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2. On considére la suite (u,) définie par:Vn € N;u,, = arg z, [27] ; u,, € [0; g}

Montrer que (u,) est géométrique de raison %;puis calculer u,, en fonction de n et 6
3. On considere la suite (v,,) définie par:Vn € N;v,, = 2z, — Z,

(a) Exprimer v, en fonction de v, ,que déduis-on?

0

5w = sin6

(b) Montrer que Vn € N; |z, sin

4. Montrer que Vn € N; z,, — 29 = |20] + |21 + - + |20_1]

5. Déduire que cot an() — cot anf =

10+ 19: ,19 +..-+Sin1 VTLEN*

sin in ¢ 0
sin 3 sin o3 3
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