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EXERCICE N�1

On considère la suite (Un) dé�nie par
�
U0 = � 2 ]1;+1[
Un+1 =

�Un+1
Un

et considère les deux suites (Vn) et (Wn) dé�nies par

Vn = U2n et Wn = U2n+1 pour tout n

1. Montrer que (8n 2 N) ; � � Un � �+ 1

(a) Montrer que Vn+1 = �+ Vn
�Vn+1

et Wn+1 = �+
Wn

�Wn+1

(b) Montrer que (8n 2 N) ; Vn � Wn

2. Montrer que la suite (Vn) est strictement croissante et que (Wn) est décroissnte

(a) Montrer que (8n 2 N) ;Wn+1 � Vn+1 � 1
(�2+1)2

(Wn � Vn)

(b) Déduire que 0 � Wn+1 � Vn+1 � 1
�
( 1
(�2+1)2

)n

(c) Déduire que les deux suites (Vn) et (Wn) sont adjacentes

(a) Montrer que la suite est convergente et lim
n!+1

Vn =
�+

p
�2+4
2

(b) soit � = �+
p
�2+4
2

Montrer que :(8n 2 N), jUn � �j �
�
1
��

�n
j�� �j et déduire limUn

EXERCICE N�2
Soit � un nombre réel de ]0;+1[ et N un nombre entier naturel tel que N � 1 �

p
� � N:

et on considère les suites (Un) et (Vn) dé�nies par
�

U0 = N

Un+1 =
U2+�
2Un

et
�

V0 = 1

Vn+1 =
Vn+

p
�

2

pour tout n

1. (a) Montrer que (8n 2 N) Un+1 �
p
� = 1

2Un
(Un �

p
�)2 et que (Un) est décroissante.

(b) Déduire que
p
� � Un � N:

(a) Montrer que 0 � Un � � � ( 1
2
p
�
)

n�1P
2k

k=0 pour tout n 2 N�:

(b) Déduire 0 � Un � � � ( 1
2
p
�
)
2n�1

pour n 2 N�puis déduire limUn:

2. Soit la suite (Wn) dé�nie par Wn = Vn �
p
�:

(a) Montrer que (Wn) est géométrique .

(b) déduire limVn:

1


