3™ Tech Généralités Sur Les Fonctions Collection : Gauss Math

I- EXERCICES D'APPLICATIONS

1. Pour commencer

a. Ensemble de définition :

Pour quelles valeurs de x, f est —elle définie :

al f(x) = o bl f(x) = —— of f(x) = VxZ — 1
d/f(x)zj; e/ f(x)=|x-1—[2x+1 f/f(x)=é

b. Images et antécédents
Cs est la courbe représentative d’une fonction f.
1. a. Donner I’ensemble de définition de f.
b. Lire lesimagesde:2;6;8;0et4.
c. Lire les antécédents de : 0 et 6.
2. a. Donner I’ensemble des abscisses des points de Ct

situés au dessus de I’axe des abscisses.
b. Quels sont les réels égaux a leurs images.
c. Donner le tableau des variations de f.
2. Sens de variation

Dans chaque cas, dessiner la courbe représentative d’une fonction ayant le tableau de variations.

X | -2 1 +00 X | -00 2 00
3 f |0 +00
-1 -00 -00 1
3. Parités

1. a. La fonction f, définie sur [-6, 6] est
partiellement représentée (figl), est impaire
compléter la courbe de f.

b. Dresser le tableau de variation de f.

2. a. La fonction g, définie sur [-6, 6] est

partiellement représentée (fig2), est paire compléter

la courbe de g.

b. Dresser le tableau de variation de g

3.Etudier la parité des fonctions f définies sur IR par :

al f(x)= |X|1 b/ f(x)=5x>-x ¢/ f(x)=2x"+x

XZ
5. Fonctions affines par intervalle (par morceaux)
f(x)=-x-1 six<-1
On considere la fonction f définie sur IR par: { f(x) =0 Si-1<x<3
f(x)=x-3 si3<x

1. Construire Cx.
2. Résoudre graphiguement, les équations :
a. f(x) =1 b. f(x) = x c. f(x) =-3
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3. Soit g la fonction definie par g (x) = f (|x|). Représenter C.
4. Définir la fonction h dont sa représentation graphique

est donnée par (fig 1) :
5. Définir la fonction k dont sa représentation graphique

est donnée par (fig 2) :

6. Fonction partie entiére :
Ona f(x)=x—EGj

1/ Donner les expressions de f(x) dans I’intervalle [-2, 2].
2/ Tracer Ct,

7. Operations sur les fonctions
Donner les variations de chacune des fonctions suivantes :

a. f(x)=-2x+1 +z sur ]0, 4oo[ b.g(x) =x—-1++vx—1 sur]l,+ow

IT- EXERCICES DE SYNTHESE
Exercice n°1 :

Soit la fonction f définie sur R\ {-1} par: f(x) = x__+11
1. a/ Etudier les variations de f sur]-co, -1[et]-1, + oo[.
b/ Traces C; dans un repere orthonorme.
¢/ Résoudre graphiquement I’inéquation -2 < f(x) <2.
-3-X
1+X

2. Soit la fonction g définie sur R\ {-1} par : g(x) =

a/ Montrer que g(x) = —1—i.
X+1

b/ Déduire C4 dans le méme repere (couleur différente)
c/ Dresser le tableau de variation de g.
. _ -3
3. Soit la fonctionh(x) =*——.
1-[x
a/ Ecrire h(x) sans valeur absolue pour xe ]-o0, 0]\ {-1}.
b/ Trace Cy, dans le méme repére (couleur différente).
Exercice n°2 :
X1
X|+1
1. a/ Montrer que f est une fonction affine par intervalles.
b/ Construire C; dans un repere orthonorme.
c/ f admet elle un majorant ? Un minorant ?
2. Résoudre graphiquement :
al f(x)=1 b/ f(x)=-1 c f(x)>0
3. Soit les points A (-2,4) ; B (0, 1) et C (1, 0)
g est la fonction affine représentée par [0A) U [BC) \ {B}
al Placer les points A, B et C
b/ Donner les expressions de g(x)
¢/ Résoudre graphiquement I’équation : f (X) —g(x) <0

Soit la fonction f : IR+~ IR x—= f(x)=

3°m Tech Algébre : Chapitre 1 P : Guedda Omar




3™ Tech Généralités Sur Les Fonctions

Collection : Gauss Math

Exercice n°3 :
Soit la fonction f définie sur [-1, + wo[par f(x) = v/x+1-2
1. a/ Déterminer la variation de f sur [-1, + oo].
b/ Tracer Cs.
2. Soit la fonction g définie par g (x) = (f(x))

a/ Résoudre graphiquement les équations g (x) =1 et g (x)=0

b/ Déterminer les positions relatives de Cs et Cq
Exercice n°4 :

. e (x—2)2—1six>0
Soit f la fonction définie sur R par f(x) = {(X +2)2—1six<0
1. a/ Montrer que f est paire.

b/ Montrer que pour tout x € R ; f(x) > -1
2. a/ Etudier les variations de f sur [0, 2] puis sur [2, + oo[.

b/ Déduire les variations de f sur]-o, -2] et sur [-2, 0].

c/ Tracer Cs

3. Soit g la fonction définie sur R par : g(x) = Qx| - 2)2 —1. Déduire Cy dans le méme repere.

Exercice n°5 :

Soit les points A (1,2) ; P (x,0) et Q (0, y) telsque x>1;y € R et A, P et Q sont alignés

On désigne par A (X) I’aire du triangle OPQ

1. Vérifier que A (x) = xx__zl

2

2. On donne la représentation graphique de la fonction f(x) = xX 1

a/ Déterminer x pour que A (X) soit minimale
b/ Déterminer graphiquement la valeur minimale de A ().
c/ Vérifier par le calcul le résultat 2.b.

pour x > 1.
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