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EXERCICE N°1

Le plan est rapporté a un repére orthonormal (O ,'Z,}).

Soit f la fonction définie sur R par : f(x)=(x% —I)NxZ +1
1°)Calculer lim f(x) et lim f(x)

2°)Déterminer la fonction dérivée f’ de la fonction f et en déduire que le signe de f(x) et le méme que celui d
P(x) = 4x* + 3x2 — x.

3°)Soit Q(x) = 4x3 + 3x — 1, étudier les variations de @ sur R et démontrer que l'équation Q(x) = et" une
unique solution a sur R dont on donnera une valeur approchée & 103 pres.
4°)En déduire le signe de Q(x) puis le signe de f(x). @
5°)Dresser le tableau de variation de f sur R.
6°) Tracer la courbe (Cf) de la fonction f . 1! !)
EXERCICE N°2 o

%3 %

+

Soient les fonctions [ et g définies dur R par : g(x) =x3 + 3x — 2 et f(x) = = +11
On désigne par Cg et Crles courbes représentatives de g et f dans un repére 0, zT, ;j
Partie A
1°)Etudier les variations de g et tracer sa courbe Cg \
2°)Montrer que l'équation : g(x) = 0, admet une unique solutionoe t<4 ; D}é,]{
3°)Déterminer en fonction de ¢ les réels a et b tel que : g(x) = (x Z+ax +b)

4°)Determiner alors le signe de g

Partie B o) o]
19) Caleuler = lim f(x) ; lim f(x) ; lim m LG (x) %SZ\H‘ ; lim (f(x)=x) et lim (f(x)-x)

Interpréter le résuliat obtenu @
2°) Montrer que , pour tout x de R on a f’(x) -g

3°) Dresser le tableau de varzatwn def
: ) @
4°)Montrer que : f(¢) = prw 1

5°)Montrer que : 0 <f(= )<— @

6°)Construire la courbe repréSentative Crde f

EXERCICE N°3

Partie A

Soit P la fonction polynoéme définie sur R par : P(x) = x3 — 3x + 4.

1°) Etudier les variotiows dé P.

2°) Démontrer équation P(x) = 0 admet une unique solution a dont on donnera une valeur approchée a
102 pres.

3°) En dé%%&% ne de P(x) suivant les valeurs de x.
Par@
Soit f la'fonction définie sur R par : f(x)=x+2+ 3x -

orthonormal (O ,-T, I) (unité 1 cm)

et Crsa courbe représentative dans un repére

1°) Démontrer que la courbe Cradmet deux asymptotes que l'on précisera.
Préciser la position de Cr par rapport a la droite 4 d’équation y =x + 2.




2°) Démontrer que f'(x) = P(;C) et en déduire le sens de variation de f.
X

3°) Déterminer le ou les points ot la tangente & la courbe Crest paralléle a la droite A.
4°) Tracer la courbe Cr, la droite A et les autres renseignements obtenus sur Cr,.

EXERCICE N°4

Partie I.
2

Soit la fonction f définie sur R - {2}par D f(x)= Lb;ﬂ: ot a, b et c sont des réels.
x—

On désigne par (Cf ) la courbe représentative de f dans un repére orthonormé (Ol;)

Déterminer les réels a , b et ¢ pour que:

® La courbe (Cf) passe par le point A(0,-1)

® La fonction f admet un extremum en 0 @

® La courbe (Cf) admet au point d'abscisse 1 une tangente de coefficient directeur (-3)

Partie II.
On donnea=1,b=-1etc=2.

1°)Dresser le tableau de variations de la fonction f . o
2°)Préciser les extremum de f .

3°)En utilisant les variations de f comparer les nombres : A = 2008 x 2007 + 2 Jx 2008 + 2

2006 2 2007
EXERCICE N°5 \@

Soit f une fonction vérifiant

1. fdéfinie et continue sur R

2. limf=] O\@
- f(x)-f(1) _ - f(x)=f(1) _ o
e N e \é

lim (f(x)-x)=0 et lim(f(x)-x)=0
Pour tout xD]—oo,Z] S f(x)>x

Pour tout xD]—oo,Z[ S (x)>0 o & o]
Pour tout x 0|1+ : f'(x)<0 \

8 f1)=3 %
1°)Interpréter géométriquement les points: 2, 3

2°)Dresser le tableau de variations de f .

NS B A

3°)Tracer l'allure de (Cf) ou (Cf) la courd ésentative de f dans un repére orthonormé du plan.
EXERCICE N°6

Partie A

Soit g la fonction définie sur R par %— x?—4dx — 3

1°) Etudier les variations de g.
2°) a) Démontrer que l'équatio
b) Déterminer un encadrem
¢) Déterminer le signe

0 admet deux solutions aet S sur R telles que : a <0 <p.
plitude 102 de a et de B.
onction de x.

Partie B
xf+1

Soit f la fonction ginée ur R\{I})par: f(x)= 3
x? =1
1°) Etudier s de f aux bornes de son ensemble de définition.

2 +dx +
2°a) Dél%% les réels a, b, c, d et e tels que pour tout x#1 : f(x)=ax+b +cx—dxe

3
x? =1
b) Er%@re que la courbe Cr représentative de f admet une asymptote oblique que l'on indiquera.
¢) Préciser’ la position de Cr par rapport & la droite d’équation y = x.

N
2 \J\_{C; N

3°) a) Démontrer que f'(x) :% P Lﬂ Y ij/‘
(x _1) - /‘:\'

b) En déduire les variations de f. 1 AAl

4°) En utilisant les encadrements de la partie A, déterminer un encadrement de f(a) et de ().
5°) Déterminer une équation de la tangente a la courbe au point d’abscisse -1. (OZ

6°) Dresser le tableau de variation complet de f et tracer Crdans un repére orthonormal (unité £ )

Tcy f i




EXERCICE N°7

Soit la fonction f définie sur [2,+00[par f(x)=2x++x?>—4 . On désigne par (Cf) la courbe représentative de f

dans un repére orthonormé (O,Z,}')du plan.

, . . x)—4 . . L .
1°)a)Déterminer lim fx)=4 et interpréter géométriquement le résultat.
x-2" x-—
b)Déterminer lim f(x)
X — 400
, . . f(x) . , L ,
c¢)Déterminer lim —= et lim (f(x) —3x). Interpréter géométriquement le résultat.
X -t X X -+

2°)Montrer que [ est dérivable sur ]2,+00[ et calculer f '(x) pour tout x O ]2,+00[.
3°) Tracer la courbe (Cf) de la fonction f .

4°)Montrer que f est une bijection de [2,+00[ sur un intervalle J que l'on précisera. On note !

on

réciproque.

5°)a)Sur quelle intervalle K, f' est continue @
b)Etudier les variations de [

6°)Construire la courbe ((:f_]) de la fonction f_l dans le méme repeére. % ©

7°)Expliciter f~1(x) pour tout x OJ

EXERCICE N°8 @

Soit la fonction f définie sur [ZL+00[ par:f(x) =x+ x?-1 \

1°)Montrer que f est dérivable sur ]1,+00[ et calculer f(x) . o
2°)Etudier la dérivabilité de f a droite en 1 et interpréter le résultat %
3°)Dresser le tableau de variation de f .
4°)Montrer que f réalise une bijection de [l,+00[ sur un intervalleox précisera .

1+x?

2x

6°)On désigne par C et C’ les courbe respectives de f et f-1 dansynéme repére orthonormé .
montrer que la droite D : y = 2x est une asymptote obﬁx‘z (@)

7°)Tracer Cet C’.
EXERCICE N°9 %
M)t

On consideére la fonction f définie sur [ 1,1] { x)=1+
¢

5°)Montrer que pour tout x de J : f-1 (x) =

1-x?

x
repere orthonormé R .
les résultats obtenus

On note par C sa courbe représentative da
1°)Calculer lim f(x) ; lim f(x) etint
x— 0" x>0

2°)Etudier la dérivabilité de f en poi scisse x=1 et interpréter le résultat obtenu.
3°) Etudier la dérivabilité de fen@ jabscisse x=-1 et interpréter le résultat obtenu.

4°)Montrer que : Ox O ] 1,][- !

xZVI1-x*
5°)Dresser le tableau d jatian de la fonction f .

6°)Montrer que f réalise Wne bgjection de ]0,1[sur un intervalle J que l'on précisera .
7°)Expliciter f-1(x) potx towt x de <J .

le

o

8°) Représenter dars éme repére R la courbe Cet C’de f-1.




