2™ annde ﬁng[es orientés Octobre 2009

Section : Maths A. LAATAQUI
Exercice n°1 : ;

Sur un cercle trigonométrique ¢, on considere deux points A et B tels
que: (af&)s%ﬂ[zn] et(a,AO—B)s—%T[Zn].

Déterminer la mesure principale des angles orientés suivants : r I
(0A.GT"), (03,08), (OAGB), (A0,08), (OABO), (A0,80),

(20A,-308B).

Exercice n°2 : !
ABC est untriangle et | le milieu de [BC]. On sait que: (IA, IB) EE[ZE]. A
Déterminer la mesure principale des angles orientés suivants :

(A1,iB), (A1.iC) et(iACB).

Exercice n°3: @

Le plan étant orienté dan le sens direct.
ABCD est un parallélogramme de centre O.

A A
1. Démontrer que: ( AB, AD)+(CB,CD) =0[2r] .
2. Quelle propriété du paralélogramme a—t —on démontré ?

=
-

3. On suppose que (Es, A—D) E%[zn] .

Déterminer la mesure principale des angles orientés suivants :
(CB.CE). (BA.DA). (DC.DA), (BC.DA).

Exercice n°4 : @

Etant donnés deux points A et B du plan orienté dans le sens direct tels que AB = 3 cm.

A
1. Déterminer et construire I’ensembleC, = {M e P/(MAMB) E%[Zn]} .

2. Ondésigne par C, ={M € P/%: 2}.

a) On note G le barycentre des points pondérés (A, 1) et (B, -4).
Montrer que C, est I'ensemble des points M du plan telsque : MG* = %(GA2 - 4GBZ).
b) En déduire que C, est un cercle dont on déterminera le centre et le rayon.

T

A
3. Utiliser les résultats précédents pour construire le triangle ABC vérifiant : (CA, CB) =2 [2r] etCA=2CB.
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Exercice n°5 : @ A c

[AB] et [CD] sont deux cordes perpendiculaires d’ un cercle
C et | leur point d'intersection. On pose E le milieu de [AD].

1. Justifier que (X—B’,ﬁ) = (E—B’,C:D)[Zn] :

2. Montrer que (ﬁ) = Z(fBTA\—D)[Zn] :

3. Montrer que les droites (El) et (BC) sont
perpendiculaires.

Exercice n°6 :

Dans le plan orienté dans le sens direct, on désigne par { le cercle de diamétre [AC] et de centreO.
(AC=6cm).
1697

1- Construire le point B de ¢ tel que: (;\—E,\A—C) = [2n].
2- Soit | est le symétrique de O par rapport a(BC).
3- a) Prouver que OBIC est un losange.

b) Chercher(ﬁa,ﬁ) .

c) Montrer quel €¢ .

4- Quel est I'ensemble F :{M e P/(WB,M—C)E%[M]} ?
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Angles orientés

3°™ année COTTlgé Octobr e 2009
Section : Maths A. LAATAQUI
Exercice n°3:
C
o_—
.:-"'-'-FH-‘-H-FF-
B
A A A A A A A

1. (A8, AD)+(CB,CD) = (DC. B¢+ (CB.CD)[2r] = (€B.CB) + (CB,CD) 2] = (CB,CB ) 2¢] = 0[2¢]

2. D'apréslaquestion1. Ona: (HBAE)[Zn] = (@AC—B)[Zn]

Dans un parallélogramme, deux angles opposés sont isométriques.

A

3. (Es,A—D)E%[zn]

A A

. (CD,CB)E(E,E))[Zn]E %[27:] et %e ]-m, n]l = % est la mesure principale de

(cp.cs)

A

« (BADA)= (E?E)[ZE]E%[ZE]: % est lamesure principale de ( BA, DA)

+ (DC.BA)=(#B.BA)[2x] = = + (B AD)[2x] = 7 + 2 [2¢] = X[ 2n] = - L [20]

—37” el )= —377[& la mesure principale de (D—C, ﬁ)

A A

. (B—C, ﬁ) = (A—D, ﬁ)[zn] = z[27] = = lamesure principale de (B—C, ﬁ)
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Exercice n°4 :
1. C ={M = P/(W,WB)E%[ZN]}
C, est I'arc o un cercle ¢ passant par A et B et tangent ala demi-droite [At) telle que (Ktﬁ) E%[Zn]

Cet arc est situé dans le demi-plan de frontiére (AB) ne contenant pas [At) et il est privé des points A et
B.

2. sz{M eP/%zZ}

a) G lebarycentre des points pondérés (A, 1) et (B, -4).

M e Cz@%:ZQMAZZMBQMA2-4MBZZO© MA —4MB =0

I N2 - —\2
<:>(MG+GA) —4(MG+GB) -0
& MG? + 2MG -GA+ GA? — 4MG? —8MG -GB - 4GB? =0

< —3MG? + 2MG- {@—4@] +GA2—4GB?=0
%I_J

0

=N MGZ=1(GA2—4GBZ).
3
b) A= AB-2AB=cA-2xnB-4
1-4 3 3
B—Gziﬁz—iﬁzeszlxm:l
1-4 3 3

M e C, & MG =%(GA2—4GBZ):%(16—4)=4<:> MG=2=Melg,

A

3 (C—A,C—B)E%[zn] et CA=2CB < Ce C,n C,.
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Exercice n°5 :

1. (A8, AD)=(C8,cD)[21]

Car A et C appartiennent au méme arc orienté BD

On considére le cercle circonscrit au triangle AID rectangle en |
C’est un cercle de centre E le milieu de [AD]

(E7.ED) =2(AT, AD [ 2] = 2( AB, AD [ 21]
(angle inscrit et angle au centre associé).
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3.
(E7,BC) = (&1, ED )+ (ED, BC)[24]
= 2(AB, AD )+ (AD, BC)[2¢] (car AD - 2ED)
- (AB, AD |+ (A8, BC) 2]

AB, BC|[2¢] = (CB.CD )+ (AB,C8)+ x[2x] = (AB,CD) + x 2] = X 2x]

%/_J

- (cB.CB)

2

= (El) et (BC) sont perpendiculaires.
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